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Testul Nr. 1

l. Determinati a + b + ¢ + d stiind ca:

abcd +abe +ab+a =2016.

2. Varsta mamei este de doud ori si jumitate mai mare decat
varsta fiului. Peste 2 ani, mama si fiul au impreuna 60 ani.
Peste cati ani varsta mamei este dublul varstei fiului?

3. Determinati 12 numere naturale nenule diferite care au suma
egald cu 81.

4. Determinati a din egalitatea:
8+8:{[8+8-(a—7)]:8-8}=12.

Testul Nr. 2

1. Determinati numerele abc, stiind ca inmultite cu 3 au produ-
sul egal cu un numar de 3 cifre consecutive.

2. Determinati 7 numere naturale consecutive a cror suma este
cuprinsa intre 200 si 500 si se Tmparte exact la 5.

3. Stiind cd x4y — 4xz este numir de cel mult doud cifre, de-
terminati valorile pe care le poate luax + y —z.

4. Un pix costi cat doui caiete, iar 5 pixuri costi cat doua stilo-

uri. Suma platitd pentru 3 caiete, 6 pixuri si un stilou este de
120 lei. Cat costa fiecare obiect?
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Testul Nr. 3

l. Determinati a din egalitatea:
6x{5x[4xBa—-1)—-6]-5}—-4=26.

2. Intr-o urni sunt 100 de bile albe, negre si verzi. La 2 bile albe
corespund 3 bile negre, iar la 6 bile negre corespund 10 bile
verzi. Cate bile sunt din fiecare culoare?

3. Determinati numarul numerelor 7 = ab care au suma cifrelor
mai mare decat suma cifrelor lui n + 3.

4. Suma a 4 numere naturale este 480. Impartind cele 4 numere
la 5, se obtin caturile numere naturale impare consecutive, iar
resturile egale cu 0. Aflati numerele.

Testul Nr. 4

1. inlocuiti literele diferite cu cifre diferite astfel inct:
DOI + TREI = CINCL
Se vor obtine minimum 8 solutii.

2. Impartiti la 3 persoane un numdr de 18 sticle cu suc, din care
una este goala, 10 sticle sunt pline, iar 7 sunt umplute pe ju-
matate. Fiecare persoana va primi acelasi numar de sticle si
aceeasi cantitate de suc.

3. Determinati suma numerelor abc pentru care:
12a+(3b +c¢):a=28.



4. Determinati numirul pentru care diferenta dintre doimea si

sesimea lui este cu 2016 mai mare decat diferenta dintre tre-
imea si sfertul lui.

Testul Nr. 5

1. Determinati numerele naturale a si b, stiind ca:
a:4+b:3=25.

2. Cate piese de forma 1 T {1

]

sunt necesare pentru a construi un patrat de latura 8?

3. Fie a suma a patru numere naturale pare consecutive si b su-
ma a trei numere naturale impare consecutive.
a) Determinati cea mai mica diferentd a — b.
b) Dati trei exemple.

4. Determinati numarul abcd , stiind ca:
abcd + dcba =3993.

Testul Nr. 6

l. Determinati a din egalitatea:

el



2. Suma a patru numere naturale este 24. Aritati ¢ exista prin-
tre ele 3 numere care au suma cel putin egald cu 18.

3. Determinati suma numerelor abc cu proprietatea ci

impartindu-le la be, se obtine catul 5 si restul be — 10.

&. Triplul sumei a doud numere impirtiti la diferenta numerelor
da catul 8 si restul 6. Treimea diferentei numerelor este cu 44
mai micd decat suma numerelor. Aflati cele doud numere.

Testul Nr. 7

1. Suma a trei numere este 66. Daci se aduna la fiecare din cele

trei numere acelasi numar, se obtin numerele 30, 22, 41.
Aflati cele trei numere.

2. Determinati numerele de trei cifre care se micsoreazi de 16
ori dacd i se suprima cifra zecilor.

3. In trei vase se afla 207 litri de apa. Cata apa se afld in fiecare,

dacd doimea, treimea si sfertul cantitdtilor din cele trei vase
sunt egale?

4. Determinati a din egalitatea:
[(a +2016)-2016 —-2016] : 2016 = 2020.



Testul Nr. 8

I. Determinati numiarul numerelor naturale abc cu proprietatea
b+c—a>15.

2. Determinati ab+cd , stiind cd ab-cd = 4ab.

3. Suma varstelor celor 4 copii nascuti din doi in doi ani este ega-
13 cu jumatate din varsta tatalui lor. Stiind ca un sfert din suma
varstelor copiilor impreund cu jumatate din varsta tatalui nu
depaseste 24 ani, aflati varstele copiilor si varsta tatalui.

4. Determinati numarul perechilor de numere naturale (x, y),
! P y
stiind ca y se obtine din x prin stergerea unei cifre sicax +y =
=332.

Testul Nr. 9

1. Determinati numerele abe, stiind ca abc =5-a-b-c+S5.

2. Se stie ca X0 + yyy = aaa (avem numere de 3 cifre).

Fie 4 :xxxx+a+yyyy+ﬁ si B :E+ﬁ+g+ﬁ.
Determinati suma resturilor tuturor Impartirilor 4 : B.

3. O persoani dispune de bonuri valorice de 3 lei si 5 lei in nu-
mar nelimitat. Determinati sumele, exprimate prin numere
naturale nenule, care nu pot fi achitate exact cu aceste bonuri
valorice.



4. Un biciclist parcurge distanta dintre doud orase in 3 zile. In
. . o 5 . 3
prima zi parcurge un sfert din distanta, a doua zi parcurge 3

din distanta rdmasa, iar a treia zi restul de 108 km. Aflati dis-
tanta dintre cele doud orage.

Testul Nr. 10

1. Determinati numerele E si ab cu proprietatile:
a) xyxy:9= 20z ; b) 4-ababab =7 -bababa .

. . . o 2 .3 .
2. Trei copii cheltuiesc jumdtate, 3 respectiv 2 din sumele

lor, exprimate prin numere naturale. Suma totala ramasa este
cel mai mic numar natural de trei cifre. Care este suma totala
initiala avuta de copii, daca sumele rdmase au fost egale?

3. Determinati numirul de trei cifre care impartit la dublul su-
mei cifrelor sale da catul 10 si restul 12.

4. Suma a trei numere naturale este cel putin egald cu produsul
dintre 3 si primul numar si cel mult egald cu produsul dintre 4
si al doilea numar. Aratati ca suma poate fi egala cu 72.

Testul Nr. 11

1. Determinati numarul numerelor de 4 cifre care contin in scri-

erea lor secventa 23. Determinati apoi suma tuturor numere-
lor ce raman prin suprimarea secventei 23.



2. Numarul 18 se scrie ca un produs de 18 numere naturale si se
calculeazd sumele factorilor care apar in fiecare produs. Cal-
culati diferenta dintre suma maxima i suma minima.

3. Un biciclist pleaci din orasul A la ora 6 si merge spre orasul
B cu viteza de 20 km/h, astfel: merge 3 ore, std o ord, merge
3 ore, sta o ord, merge pana ajunge in B. Un motociclist plea-
ca la ora 8, merge o ord, std 2 ore, merge 2 ore, std 3 ore si
apoi merge pana il prinde pe biciclist in B. La ce ora s-au in-
talnit in B si care este distanta AB, daca viteza motociclistu-
lui este de 40 km/h?

4. Calculati diferenta dintre suma numerelor impare si suma

numerelor pare de trei cifre care impartite la 101 dau restul
99.

Testul Nr. 12

1. Completati patratul magic de mai jos, stiind ca sumele ele-
mentelor de pe fiecare linie, fiecare coloana, fiecare diagona-
12 sunt egale.

13|16
8

7

2. Fie sirul de numere 2, 5, 8, 11, 14, 17, 20, 23, 26, 29, 32.
Demonstrati ca oricum am alege 6 numere din sir, existd doua
numere a caror suma este 34.
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3. Un concurs s-a desfasurat in 4 etape. Dupa fiecare din prime-
: ST B e
le trei etape au fost eliminati 3 din sportivi si incd 3. Pentru
ultima etapa au ramas 15 sportivi. Cati sportivi au participat?

4. Numerele a, b, ¢ verifica egalitatile:
2a+4b+c=48si5a + b+ 7c=93.
a) Calculatia + b + c.
b) Determinati numarul solutiilor cu a, b, ¢ numere naturale
nenule.

Testul Nr. 13

l. Determinati numere naturale x, y, z care verifici egalitatea:
12x + (4y +z) : x = 26.

2. Un copil are 90 lei. Cheltuie in prima zi o parte din suma, iar
tatdl 1i dubleaza suma ramasa. A doua zi cheltuie o parte din
suma, iar tatal 1i mai da 40 lei. A treia zi cheltuie o suma ega-
1a cu cele cheltuite In primele doua zile si 11 rdman 20 lei. Ce
sumd i-a dat tatal?

3. Un dreptunghi cu laturile de 8 cm si 5 cm este impirtit in 40
de patrate cu latura de 1 c¢m si vopsit in ordine pentru fiecare
patrat Incepand cu o culoare de tip A, apoi B, apoi C. Doua
patrate vecine nu sunt vopsite cu aceeasi culoare. Pe fiecare
patrat se agaza cate o albina. Dupa ce zboara toate, acestea se
asaza pe cate un patrat vecin. Pot rdimane patrate neocupate?
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4. intr-o urna sunt 37 de bile albe si negre. Din oricare 5 bile

alese, cel putin doud sunt albe. Céte bile albe si céte bile ne-
gre sunt?

Testul Nr. 14

1. Calculati suma:
1+2+3+5+6+7+...+97+98+99-4-8—-12—... -96.

2. 3 adulti si 3 copii folosesc o barci pentru a trece de pe malul
stang pe malul drept al unui rau. Barca poate transporta ma-
ximum 3 persoane, din care maximum un adult. Care este
numarul minim de traversari pentru a trece toate persoanele?

3. Un numir natural se numeste deosebit dacd suma cifrelor sale
se imparte exact la 12.
a) Determinati cel mai mic si cel mai mare numere deosebite
de trei cifre.
b) Determinati doua numere naturale consecutive deosebite.

4. Completati cu inci 8 numere urmitorul sir de numere:
12,21,2,3,31,13,3,2, 14,41, 4, 3,51, 15, 3, 4.

Testul Nr. 15

l. Determinati 4 numere naturale care au suma 12 si produsul
24,

2. Determinati toate numerele de dou cifre ab care se impart
exact la cifrele a si b, respectiv la a — b sau b — a.
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3. Determinati suma tuturor numerelor de maximum trei cifre
impare care au suma cifrelor egala cu 7.

4. Se considera toate numerele naturale de la 33 la 150 inclusiv.
Un elev alege numerele Incepand cu 150, ,,inapoi”, din 5 in 5.
Alt elev alege numerele Incepand cu 33 din 4 in 4.

a) Care este numarul ales simultan de cei doi elevi?
b) Calculati suma numerelor alese de cei doi copii, numere ce
coincid.

Testul Nr. 16

l. O gdina mananci in 2 minute un numir de 12 boabe. In cat
timp mananca 20 de gdini un numar de 600 de boabe?

2. Tatil are varsta de 30 ani, iar copiii sdi au varstele de 1, 4 si 7
ani.
a) Peste cati ani suma varstelor copiilor este egala cu varsta
tatalui?
b) Peste cét timp triplul varstei tatdlui va fi dublul sumei var-
stei copiilor?

3. Care este cel mai mic numir de bete de lungimi egale pentru
a putea construi:
a) patru triunghiuri;  b) trei patrate;  c) sase triunghiuri?
8047124 |9 |1

4. Pentru completarea elementelor

din figura aldturatd folosim ace- 33123158
easi regula. Determinati numerele Ny
a, b, c, d.
b | c
d
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Testul Nr. 17

1. Intr-o clasa sunt 30 de elevi. Dintre acestia, 14 elevi au frati,
18 elevi au surori, iar 6 elevi nu au nici frati, nici surori. Cati
elevi au frati si surori?

2. Intr-o gospodarie sunt 4 robinete defecte care functioneaza 2
ore, 4 ore, 6 ore, respectiv 8 ore. Prin robinetele defecte curg
intr-o ord 20 de picaturi, 75 de picaturi, 50 de picaturi, res-
pectiv 45 de picaturi. Stiind ca 100 de picaturi masoara 3 cl,
determinati cantitatea de apa pierdutd intr-o zi.

3. a) Care este numarul minim si care este numarul maxim in
care aceeasi zi a saptdmanii este 1n zile cu numar par 1n ace-
easi luna?

b) Aceeasi intrebare, daca numarul este impar.

4. Un motociclist parcurge cu vitezd constanti distanta de la
orasul A la orasul B. La 3 ore de la plecare se afla la 192 km
fata de orasul B, iar la 5 ore de la plecare se afld la 96 km fata
de orasul B. Determinati viteza motociclistului si distanta
dintre cele doua orase.

Testul Nr. 18

1. Utilizand o singura data una din cifrele 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7,
determinati cea mai mica suma, respectiv cea mai mare suma
a doua numere de 3 cifre formata cu cifrele date. Cate perechi
indeplinesc fiecare din conditiile date?
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2. Determinati suma numerelor abcd pentru care avem:
a=b+2=c-3=d+4.

3.Fie a, b, ¢ cifre nenule, cu @ + b + ¢ = 11. Cate triplete

(a, b, ¢) Indeplinesc conditia ca suma a doud dintre numere sa
fie mai mare decat al treilea numar?

4. Se considera urmatoarele siruri de numere (date pe fiecare
linie):

11]1]2]3[3]3|4|5|5[5]6 25125(25|26
212]13(4/4[4[5|6]6]6 a|blc|d
313[4(6|7[7]8[10[11|11]12 x|ylz|t

Determinati numerele a, b, ¢, d, numarul elementelor fiecarui
sir, respectiv suma elementelor fiecarui sir.

Testul Nr. 19

1. Se considera un sir de numere naturale care impartite la 6 dau

restul 3 si impartite la 15 dau restul 12. Determinati al 30-lea
termen al sirului si suma termenilor din gir care au 3 cifre.

2. Care este numiarul natural maxim la care se imparte exact
produsul oricdror 4 numere naturale consecutive?

3. Suma a 5 numere naturale pare consecutive este cel mult ega-
1a cu 183. Determinati numarul de solutii ale problemei si cel
mai mare dintre numere.

4. Determinati numarul minim de copii dintr-o familie, daca
orice copil are cel putin un frate si cel putin o sora.
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Testul Nr. 20

1. Intr-o urna sunt intre 100 si 113 bile albe si negre. Numarul
bilelor albe este 3 cincimi din numarul bilelor negre. Cate bi-
le albe si cate bile negre sunt in urna?

2. Un ou de giina fierbe in 3 minute. Un ou de ratd fierbe in 4

minute. Un ou de gascd fierbe in 5 minute. Intr-o oala incap
maximum 10 oud. Care este timpul minim necesar pentru a
fierbe 13 oud de gdina, 4 oua de rata si 12 oud de gasca?

3. Distanta de acasi la scoala este parcursi cu autobuzul, iar de
la scoala acasa, pe jos, in 40 de minute. Distanta de acasa la
scoald, si la dus, si la intors, este parcursa cu autobuzul in 20
de minute. In cat timp este parcursa distanta de acas la scoa-
12 si la dus, si la intors pe jos?

4. Numirul de creioane al primului copil este un numar natural
nenul ce se Tmparte exact la 4 si este mai mic decat 18. Al
doilea copil are cu 4 creioane mai mult decat jumatate din cat
are primul copil. Al treilea copil are cu 1 creion mai mult de-
cat un sfert din cat au primii doi copii Impreuna. Cate cre-
i0ane au Tmpreuna cei trei copii?

Testul Nr. 21

I. Suma a cel putin 3 numere impare consecutive este 64. De-
terminati numerele.
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2. 22 de copii stau in jurul unei mese rotunde si le sunt distribui-

te bilete cu numerele 1, 2, 3, ..., 22. Copiii 1si spun numele
din 7 in 7. Ce numar a primit copilul care si-a pronuntat nu-
mele la a 129-a pronuntare de nume?

3. La un magazin, 3 obiecte de acelasi tip costa 147 lei, iar doua
obiecte de acelasi tip cu celelalte costd 99 lei. Daca in ambele
cazuri se obtine acelasi profit, aflati pretul unui obiect.

4. a) Ce numir de forma abcba urmeazi dupa numarul 57975?

b) Care este primul numar mai mic decat 60006 de aceeasi
forma?

Testul Nr. 22

I. Un numir de 8 muncitori sapa un sant lung de 4 m in 6 zile.

In cate zile sapa 20 de muncitori un sant lung de 10 m (de
indltime si 1atime ca primul sant)?

2. 3 elevi aveau 10 nuci, 12 nuci, respectiv 18 nuci. Au impartit
nucile Tn mod egal cu incad 5 colegi si au primit drept recom-
pensa 250 alune, pe care le-au impartit potrivit numarului de
nuci pe care le-au dat colegilor. Cate alune a primit fiecare?

3. Elevii dintr-un grup sunt impartiti in grupe de cate 4 elevi.
Darius constatd ca in fata grupei sale sunt 3 grupe, iar Tania
constata ca dupd grupa ei sunt 4 grupe. Céti elevi sunt in to-
tal, daca nu sunt decit maximum 46 de elevi?

4. Determinati numirul pentru care suma dintre doimea, sesi-
mea si sfertul numarului este egala cu diferenta dintre numar
si22.
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Testul Nr. 23

1. Suma de bani a lui Mircea este o data si jumitate din suma de

bani a lui Andrei si suma de bani a lui Gabi este de doua ori
si jumatate din suma de bani a lui Andrei. Aflati suma de bani
a fiecarui copil, dacd impreuna au 200 lei.

2. Intr-o gospodarie sunt oi, miei, giini si pui de giini. La fieca-
re doud oi este un miel, iar la fiecare gdina cate 8 pui. In total
sunt 96 de capete si 204 picioare. Determinati numarul oilor
si numarul puilor.

3. Se utilizeaza 5 cifre distincte pentru a forma numere de 5 ci-
fre. Determinati cea mai mare suma, respectiv cea mai mica
diferenta a doua astfel de numere.

4. O giina face 3 oui in 4 zile.
a) Cate oua fac 6 gaini in 8 zile?
b) Cate gaini fac 24 de oua in 8 zile?

Testul Nr. 24

l. Un caine alearga dupa un iepure aflat in fata sa cu 40 m. In
timp ce iepurele face 4 salturi de cate o jumatate de metru,
cainele face 3 salturi de un metru. Dupa cate salturi ale iepu-
relui acesta este prins de caine? Ce distanta a parcurs cainele?

2. Pe o parte a unei alei dintr-un parc sunt montate 8 banci cu
lungimea de 2 m si la 4 m distanta intre ele, dar la maximum
4 m de sfarsitul aleii. Aflati lungimea minima, respectiv lun-
gimea maxima a aleii.
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3. Cate numere naturale de 3 cifre consecutive se pot scrie ca
suma a 3 numere naturale consecutive?

4. Daci in fata unui numir de maximum 3 cifre se asaza cifra 6,

se obtine un numar cu 90 mai mare decat daca se asaza 6 la
sfarsitul numarului. Care este numarul?

Testul Nr. 25

1.5 copii aveau sumele de 24 lei, 28 lei, 29 lei, 31 lei, 33 lei.
Au cumparat impreund un obiect pentru care au platit sume
egale. Suma totald ramasa a fost de 65 lei. Ce suma mai are
fiecare copil?

2. Cate placute dreptunghiulare cu dimensiunile de 3 cm si 2 cm
sunt necesare pentru a obtine prin alaturare un patrat cu latura
cel putin egala cu 6 si cel mult egala cu 24?

3. Suma a cel putin 3 numere naturale consecutive este cuprinsi
intre 35 s1 39. Aflati numerele (céte o solutie).

4. Un mobil parcurge o distantd la dus cu viteza medie de 20

km/h, iar la intors cu viteza medie de 30 km/h. Care este vite-
za medie necesara pentru a parcurge distanta dus-intors in
acelasi timp ca in primul caz?

18



Testul Nr. 26

1. Intr-o livada sunt cel putin 47 de pomi si cel mult 59 de pomi,

din care o treime sunt meri, un sfert sunt pruni, o sesime sunt
ciresi, iar restul sunt caisi. Cati pomi din fiecare fel sunt in li-
vada?

2. Un elev deschide o carte de doud ori (la pagini diferite). Su-

ma celor 4 numere de cate doud cifre de pe pagini este 70.
Determinati cel mai mic si cel mai mare dintre cele 4 numere.

3. Determinati suma numerelor abcd , dacd a2b-6=4c5d .

4. Determinati numarul minim si numérul maxim de participanti
la o Intélnire, daca cel putin 5 si cel mult 7 dintre participanti
sunt ndscuti in aceeasi luna si cel putin 2 elevi sunt nascuti in
fiecare luna.

Testul Nr. 27

1. In 2016, o persoana are varsta egald cu suma cifrelor anului
sau de nastere. Ce varstd va avea persoana in 20307

2. Catul a doud numere naturale este 6, iar restul este 7. Daca se
mareste impartitorul cu 3, deimpartitul cu 11, se obtine catul
5 si restul . Aflati numerele.

3.Fien eN,n>2s1S,=1+2+3+ ... +n Determinati S,

daca S, = aa.
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4. Determinati suma dintre cel mai mic si cel mai mare numar

formate din cifre distincte si care au fiecare suma cifrelor
egala cu 23.

Testul Nr. 28

1. Doud mobile pleaca din acelasi punct de pe o laturd a unui
dreptunghi cu lungimile laturilor de 48 m si 12 m. Daca mo-
bilele merg in acelasi sens, se Intdlnesc dupa 12 secunde. Da-
cad merg in sens contrar, se intalnesc dupa 30 de secunde.
Care sunt vitezele mobilelor?

2. Suma a trei numere este 488. Diferenta dintre primul numir
si suma celorlalte doud numere este dublul acestei sume. Di-
ferenta dintre primul numar §i de 4 ori al doilea numar este
dublul celui de-al treilea numar. Aflati numerele.

3. Determinati a + b + ¢ + d, stiind ci aa-bb=cdc .

4. O foaie de hartie cu dimensiunile de 22 ¢cm si 16 cm este im-
partitd in patrate cu latura de o jumitate de centimetru. In
prima zi se coloreaza un patrat, a doua zi de doua ori mai
multe decat In prima zi, a treia zi de doud ori mai multe decat
a doua zi s.a.m.d. In a cita zi s-a colorat cel putin un sfert din
foaie?
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Testul Nr. 29

1. Suma vérstelor a trei copii este de 8 ori mai mare decat varsta
unuia dintre ei, iar suma varstelor a doi dintre ei este de 7 ori
mai mare decat varsta celui de-al treilea. Ce varste au copiii,
dacd suma varstelor este cuprinsa intre 7 ani i 33 ani?

2. Suma a trei numere naturale este 126. Primul numir este du-

blul sumei celorlalte doud numere, iar al treilea numar este un
sfert din primul numar. Determinati cele trei numere.

3.1n 4 cutii se afld 320 de bile. Se ia o treime din bilele din a
doua cutie si se pun in prima cutie. Se ia un sfert din bilele
din a treia cutie si se pun in a doua cutie. Se ia o cincime din
bilele din a patra cutie §i se pun in a treia cutie. Se constatd ca
in cele 4 cutii avem acelasi numar de bile. Cate bile au fost
initial in fiecare cutie?

4. Determinati suma tuturor numerelor abc, daci:
b+c=a+t4sia+b=c+6.

Testul Nr. 30

1. Doua mobile pleaca din localitatea A spre localitatea B, res-
pectiv din B spre A cu vitezele de 11 km/h, respectiv 9 km/h.
Simultan pleaca o pasdre din A spre B cu viteza medie de 15
km/h. Pasarea intalneste mobilul plecat din B, se intoarce, in-
talneste mobilul plecat din A, se intoarce, Intdlneste mobilul
plecat din B etc. Distanta dintre localitati este de 120 km. Ce
distantd a parcurs pasarea?
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2. Dacd abc +cd =262, calculati ab— (c +d).
3. Calculati suma numerelor abc, dacia<b sic=a+b+2.

4. Calculati suma dintre cea mai mici suma S =a + b + ¢ + d si
cea mai mare suma S, dacia—1=b+2=c-3=d+4.

Testul Nr. 31

1. Se considera toate numerele naturale de 2 cifre care impirtite

la un numar de o cifrd dau restul 7. Determinati numarul
acestor numere si suma dintre cel mai mare si cel mai mic
dintre ele.

2. La o impartire de doua numere naturale, restul este jumitate
din cat, iar catul este o treime din impartitor. Determinati
numarul impartirilor ce se pot efectua in conditiile date, stiind
ca deimpartitul este numar de trei cifre.

3. Suma a trei numere naturale este 81. Dacd marim numerele
cu 12, 15, 9, se obtin trei numere consecutive. Determinati
numerele.

4.1n fiecare patrat se scrie diferenta numerelor din ptratele
aflate dedesubt. Determinati a.
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Testul Nr. 32

I. Suma a trei numere este 58. Marind numerele cu 10, 2, res-
pectiv 14, se obtin 3 numere naturale pare consecutive. Aflati
numerele.

2. Ficand o prezenti preliminara inainte de plecarea intr-o ex-
cursie, se constatd cd venisera sapte optimi din cei Inscrisi.
Mai vin incd 5 elevi, iar numarul prezentilor este de 15 ori
mai mare decat al absentilor. Cati elevi trebuie s mai vina?

3. Care este numirul drumurilor de lungime minimi pentru a
ajunge din A n B, evitand parcurgerea laturilor patratului co-
lorat (mergand pe liniile caroiajului)?

T u vV X Y

B

p |Q [R
N 5 S
M L kK 0 1 |2

A C D E F G
4. Care este numirul minim de ani consecutivi in care impreuna
se va obtine un numar intreg de sdptdmani?

Testul Nr. 33

1. Doud mobile se afld pe o pista circulard in acelasi punct. Ele
fac cate un tur complet in 6 minute, respectiv 4 minute. Daca
mobilele pleacd simultan, dupa céat timp vor fi din nou in
punctul de plecare?

23



2. Care este numarul minim de piese de forma
alaturatd ce trebuie folosite (fard suprapune-
re) pentru a obtine un patrat?

3. Suma a doud numere de doui cifre este tot numir de doui
cifre. Daca un numar se mareste cu 12, acesta este de patru
ori mai mare decat diferenta dintre celalalt numar si 9. Aflati
cea mai mica si cea mai mare valoare a sumei celor doua nu-
mere.

&. Intr-un sir indian sunt asezati copii. In fata lui Nicu se afld un
sfert din copii, in spatele lui George se afla o treime din copii,
iar intre Nicu si George sunt 8 copii. Cati copii sunt in total?

Testul Nr. 34

l. Care este numiarul minim de bete cu lungimea de 6 cm cu
ajutorul carora putem forma 9 patrate?

2. Determinati S = a + b + ¢ daca:
2a+3b+c=17si3a+4b + c=24.

3. Suma a 5 numere naturale nenule distincte este 31. Determi-
nati numerele.

4. O persoani traieste de 57 ani, 57 luni, 57 saptimani, 59 zile.
Cati ani a implinit persoana?
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Testul Nr. 35
1. Conform modelului b+c=2-a,

completati figura aldturata.

2. Un muncitor lucreazi intr-o zi cat 2 ucenici. Un numdr de 10
muncitori si 16 ucenici termina o lucrare in 12 zile. In céte zi-
le termind lucrarea 15 muncitori si 18 ucenici?

3. 18 vase identice pline cu apa au masa de 162 kg. Daca 5 vase
sunt pline, 7 vase sunt pline pe jumatate, iar 6 vase sunt um-
plute trei sferturi, atunci masa lor este de 122 kg. Aflati masa
unui vas si masa apei dintr-un vas plin.

4. Determinati suma numerelor a, b, ¢, daca ab = ¢ si abc = bc.

Testul Nr. 36

1. Produsul a trei numere naturale este 48. Marind separat céte
unul din numere cu 1, produsul devine 72, 60, 56. Determi-
nati suma celor trei numere.

2. Determinati toate numerele naturale n care se impart exact la
toate numerele naturale nenule cel mult egale cu n — 2.

3. Un elev primeste la fiecare 20 de zile suma de 100 lei. El

cheltuie 50 lei la fiecare 15 zile. Ce suma economiseste ele-
vul in 360 de zile?

&. In cercurile din figura aliturat se asaza toate numerele de la 1
la 7 inclusiv, fiecare o singura data, astfel sumele celor trei
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cifre de pe fiecare din cele trei linii sd fie aceeasi. Care este
valoarea cifrei x din cercul aflat pe cele trei linii?

O—GE—0

Testul Nr. 37

1. O persoani are 126 lei si doreste si cumpere obiecte de 8 lei
fiecare. Primeste urmatoarea ofertd: la 7 obiecte cumparate,
primeste un obiect gratuit. Care este numarul maxim de obi-
ecte ce pot fi cumparate?

2. Un turist a inchiriat o barca pentru 6 ore. In sensul de curgere
a raului a mers cu 8 km/h, iar in sensul invers curgerii raului
a mers cu 4 km/h. Ce distantd a parcurs?

3. Determinati numarul cifrelor numarului:
a=123...891011...303132.
a) Eliminati din @ un numar de 48 de cifre, astfel incét sa se
obtind un numar maxim.
b) Eliminati din ¢ un numar de 49 de cifre, astfel incat sd se
obtina cel mai mic numar posibil.

4. Determinati numerele a, b, ¢, d, daca:
33<S=a+b+c+d<42sia:2=2b=c-3=d+5.
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Testul Nr. 38

1. Varsta tatilui este cu 24 ani mai mare decét varsta fiului, adi-
ca de 7 ori mai mare. Peste cati ani varsta tatdlui va fi de doua
ori si jumatate din varsta fiului.

2. Se considera multimile 4 = {a,a + 1,a + 2, a + 3}, B = {b,
b+1,b+2},unde a > b > 1. Suma elementelor din A4 si B lu-
ate o singura data este cel mult egala cu 28. Determinati mul-
timile.

3. Determinati suma numerelor de trei cifre din care o cifrd este
simultan dublul altei cifre si jumétate din altd cifra.

4. Diferenta dintre produsul a doud numere si fiecare din cele
doud numere este 35, respectiv 36. Determinati cele doua
numere.

Testul Nr. 39

1. Determinati numarul natural nenul minim care se poate scrie
ca suma de 4, 5, 6 numere naturale nenule distincte.

2. Scriem sirul numerelor naturale sub forma:
1 2

Determinati suma elementelor de pe linia 8.
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3. Care dintre cifrele nenule a fost folositd de mai multe ori in
scrierea tuturor numerelor naturale de la 1 la 45?

4. Suma vitezelor a doud mobile este de 36 km/h. Stiind ci un
sfert din viteza primului mobil marita cu 3 km/h este egala cu
un sfert din viteza celui de-al doilea mobil marita cu 4 km/h,
determinati:

a) vitezele celor doua mobile;
b) distanta parcursa impreund de cele doua mobile, daca pri-
mul merge 12 minute, iar al doilea merge 15 minute.

Testul Nr. 40

1. Determinati numerele a, b, ¢, d, daca:
80<a+b+c+d<89sia—-4=b+4=c:2=2-d

2. Folosind toate cifrele de la 1 la 7 o singura data si operatiile
de adunare si scadere, obtineti numarul 4 in 4 moduri.

3. Elementele de pe a treia linie se obtin din elementele corespunza-
toare de pe primele douad linii dupa aceeasi regula. Determinati
a, b, ¢ din tabelul de mai jos.

35567 ]10]c
23468 b |4
s o716 al22]16

4. Reconstituiti inmultirea: ab-ba=cd6.
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Testul Nr. 41

1. Suma dintre patru numere impare consecutive de doui cifre si

alt numar natural este cel mult egala cu 79. Cate solutii are
problema?

2. Trei elevi au impreund 188 lei. Primul a cheltuit o doime din
suma sa, al doilea a cheltuit o treime din suma sa, iar al trei-
lea a cheltuit 8 lei §i raman cu sume egale. Ce suma a avut fi-
ecare elev?

3. Se ordoneazi 7 numere naturale astfel incat diferenta dintre
oricare doud numere vecine este aceeasi. Aflati numerele, da-
ca al patrulea numar este 10.

4. 6 mere cantiresc cat 4 pere, iar 2 pere cAntiresc cit 9 nuci.
Un mar, o para si o nuca cantaresc impreuna 340 grame. Cat
cantareste fiecare fruct?

Testul Nr. 42

1. Suma de 102 lei a fost platitd cu 21 de bancnote de 1 leu, 5
lei, 10 lei. Cate bancnote au fost din fiecare tip?

2. La o imprtire cu rest de numere naturale nenule, restul este
cu 7 mai mic decat suma dintre deimpartit, impartitor si cat.
Determinati suma celor patru numere.
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3. iIntr-o cutie sunt 12 bile albe, 13 bile negre, 14 bile verzi.

Aflati numarul minim de bile ce trebuie extrase pentru a fi si-
guri ca au fost extrase:

a) cel putin 3 bile albe;

b) cel putin 4 bile negre;

c) cel putin 6 bile de aceeasi culoare.

4. Suma a patru numere de doud cifre, dintre care doud sunt

numere pare consecutive, iar doud sunt impare consecutive,
este cuprinsa intre 55 si 61. Determinati numerele.

Testul Nr. 43

1. 4 caiete costd cu 2 lei mai putin decat un stilou, iar 5 caiete
costa cu 3 lei mai mult decat un stilou. Cat costd 12 caiete si
2 stilouri?

2. Determinati suma primilor 10 termeni comuni ai sirurilor:
1,4,7,10,13, 16, ...513, 11,19, 27, ...

3. Determinati numarul grupelor formate din céte trei numere

distincte de doua cifre mai mici decat 20, care nu se Tmpart
exact la 3, dar suma lor se imparte exact la 3.

4. La o impartire de numere naturale, suma dintre cét si rest este
4, iar suma dintre cat si impartitor este 5. Determinati suma
tuturor valorilor posibile ale deimpartitului.
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Testul Nr. 44

1. Suma a 4 numere naturale nenule distincte este 13, iar suma a
5 numere naturale nenule distincte este 18. Determinati suma
tuturor numerelor ce apar in grupe, luandu-I pe fiecare o sin-
gura data.

2. Determinati numerele naturale a si b, stiind ca:
3-(a:4+b:3)=28—4-(a:4+b:3).

3. Suma a 4 numere este 127. Al doilea numdr este cu 1 mai mic
decat dublul primului numar. Al treilea numar este cu 6 mai
mic decat suma primelor douad numere. Al patrulea numar es-
te cu 4 mai mic decat suma dintre al doilea numar si dublul
primului numar. Aflati cele 4 numere.

4. Suma varstelor (in ani) ale celor 3 copii ai unei familii este

cuprinsa intre 4 ani si 7 ani. Mama are cu 25 ani mai mult de-
cat cel mai mic copil, iar tatal are cu 26 ani mai mult decat
cel mai mare copil. Aflati suma varstelor membrilor familiei.

Testul Nr. 45

l. La o impartire de numere naturale citul este cu 1 mai mare
decat o doime din Tmpartitor, iar restul este cu 3 mai mare de-
cat o doime din cat. Suma dintre cat, impartitor si rest este un
numdr de doua cifre. Determinati suma valorilor impare ale
deimpartitului.
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2. O carte costd cat 5 pixuri, iar 3 carti costd cat doud stilouri.
Daca 5 pixuri, 4 carti si 2 stilouri costa 160 lei, aflati cat costa
fiecare obiect.

3. Diferenta dintre suma a trei numere naturale pare consecutive

si suma a patru numere naturale impare consecutive este un
numar natural mai mic decat 10. Cele doud sume sunt mai
mici decat 32. Determinati suma celor 7 numere.

4. Micsorand doimea primului numdr cu 1, treimea celui de-al
doilea numar cu 2 si sfertul celui de-al treilea numar cu 3, ob-
tinem numere naturale consecutive. Determinati numerele,
daca suma lor este 103.

Testul Nr. 46

1. Determinati numerele naturale a, b, c, stiind ca:
4a+2b+c=17si6a+3b + c=22.

2.Suma a patru numere este 144. Primul numir este media

aritmetica a urmatoarelor doud, al doilea este o treime din al
treilea, iar al patrulea este media aritmetica a celorlalte. Aflati
numerele.

3. Fiul este cu 4 ani mai mic decit fiica. Jumitate din varsta
tatalui este cu 4 ani mai mult decat suma varstelor copiilor.
Peste cat timp varsta tatdlui va fi dublul sumei varstelor co-
piilor? Determinati varstele actuale, daca media lor aritmetica
este de 14 ani si 8 luni.

4. Determinati x din egalitatea:
5-44-3-(2x—-1)-3]-5} —-7=88.
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Testul Nr. 47

I. O multime 4 este formati din 5 numere naturale consecutive

si 0 multime B este formatd din 3 numere naturale impare
consecutive. Suma celor 8 numere este mai mica decat 42.
Aflati diferenta maxima dintre cel mai mare element din 4 si
cel mai mic element din B.

2. In anul 2025, o persoani are varsta egald cu dublul sumei
cifrelor anului sau de nastere. Ce varsta are persoana in 20307

3. Determinati numerele de 3 cifre pentru care sfertul si cinci-
mea lor se Tmpart exact la suma cifrelor lor.

4. Un mobil parcurge in prima zi un sfert dintr-o distanti, a do-
ua zi o treime din distanta rdmasa, a treia zi doud treimi din
distanta ramasa, iar a patra zi restul de 300 km. Aflati distanta
parcursd in cele 4 zile.

Testul Nr. 48

1. Varstele a trei frati sunt exprimate in ani prin numere naturale
pare consecutive. Determinati x, stiind ¢ Tn urma cu x ani,
varsta unuia dintre frati era egala cu dublul varstei altui frate.

2. Se considera doui cifre astfel incat diferenta dintre incincitul
diferentei lor si suma lor este n € N. Determinati valorile po-

sibile ale lui 7 si cele doua cifre pentru n = 20.
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3. Determinati numerele ab si E, stiind ca:
a) Ba +b):b=b;
b) By +x):x=x.

4. Intr-o urna sunt bile albe si bile negre. Formand grupe de 2
bile albe si 3 bile negre, raimane o bila alba si o bila neagra.
Formand grupe de 5 bile albe si 6 bile negre, raman 2 bile al-
be si 7 bile negre. Aflati numarul de bile albe si numarul de
bile negre.

Testul Nr. 49

I. Determinati suma numerelor de 3 cifre egale cu produsul din-
tre 25 si suma cifrelor sale.

2. Diferenta a doua numere naturale este 8, iar suma lor este un

numar de 3 cifre cu suma cifrelor egala cu 4. Determinati cele
doud numere.

3. Suma a trei numere naturale este 240. Primul numir este cu 3

mai mare decat jumatatea celui de-al doilea. Al doilea numar
este cu 2 mai mare decat treimea celui de-al doilea. Aflati ce-
le trei numere.

&. Catul impartirii a doud numere naturale este 8, iar restul 16.
Suma dintre deimpartit, cat, impartitor si rest este cel mult
egald cu 302. Determinati suma valorilor Impartitorului.
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Testul Nr. 50

l. Determinati numérul numerelor de trei cifre cu proprietatea
ca sfertul sumei cifrelor sale este mai mic decat 1 sau mai
mare decat 6.

2. Intr-un grup se afla 5 copii, din care, din punct de vedere al
varstei, in ani, niciunul nu este mai mic, nici mai mare. Suma
varstelor lor este S, astfel incat 29 < § <42. Ce valori naturale
poate lua S?

3. Elevii dintr-un grup sunt asezati pe un rand. Andrei este ase-
zat astfel Incat in fata lui se afla 5 septimi din numarul total al
copiilor. Dacd Andrei vine in fata cu 13 locuri, atunci in spa-
tele lui sunt 5 septimi din numarul copiilor. Cati copii sunt in
total?

4. Determinati suma tuturor numerelor aa : b, stiind ca:
aaaa : bb = b0b .

Testul Nr. 51

1. Determinati numerele naturale a, b, x, y, daca:
a) ab +4a < 10;
b) xy <2x + 4.

2. Diferenta a doud numere naturale este 9, iar suma lor este un
numar de doua cifre cu suma cifrelor egala cu 13. Determi-
nati cele doua numere.
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3. Tatal este mai in vérstd decat fiul cu 24 ani si 8 luni. Peste 4
ani si 2 luni, varsta tatalui este de 5 ori mai mare decat varsta
fiului. Aflati varsta fiului.

4. Numerele bilelor din trei urne sunt numere pare consecutive.
Din cele trei urne sunt scoase bile date numeric de 3 numere
pare consecutive. Numarul bilelor ramase intr-o urna este tri-
plul numarului de bile rdmase in altd urna. Cate bile au rdmas
in fiecare urna?

Testul Nr. 52

l. Suma a trei numere naturale impare consecutive este cu 20
mai mare decat unul din numere. Aflati suma numerelor.

2. Un bazin poate fi umplut separat de cite un robinet in 2 ore,
in 3 ore, respectiv in 6 ore. In cat timp pot fi umplute 5 bazi-
ne identice de cele 3 robinete Impreuna?

3. Determinati suma numerelor abc formate din cifre nenule,

pentru care:
2a + 3a(b + c)=42.

4. Se considera urmitorul sir de numere naturale:
1+2;2+3+4;3+4+5+6;,4+5+6+ 7+ 8etc.
Determinati:
a) urmatorii doi termeni ai sirului;
b) al 10-lea termen al sirului;
c¢) suma primilor 10 termeni ai sirului.
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Testul Nr. 53

l. Determinati 3 numere naturale pare consecutive, stiind ci

daca unul din numere se micsoreaza cu 6, atunci el devine cu
3 mai mare decat jumatatea altui numar.

2. Se considerd 3 numere naturale impare consecutive a cror

sumd este un numar de doud cifre identice. Cate solutii are
problema? Dar daca suma este numar de 3 cifre identice?

3. Se considera sirul de numere naturale:
1,4,7,2,5,8,3,6,9, ...
a) Completati sirul cu urmatoarele 9 numere.
b) Calculati suma primilor 97 de termeni ai sirului.

4. Determinati numerele nenule a, b, ¢ pentru care avem:
2a+3a - (b + ¢) = 66.

Testul Nr. 54

1. Intr-un grup se afla 4 copii, din care niciunul nu este cel mai
mic si niciunul nu este cel mai mare (ca varsta, in ani). Pro-
dusul numerelor ce reprezintd varstele este 16. Aflati suma
varstelor celor 4 copii.

2. In 3 cutii sunt 240 de bile. Din prima cutie se scoate un nu-
mar de bile, din a doua cutie se scoate un numar de doui ori
mai mare de bile, iar din a treia se scoate un numar de 3 ori
mai mare de bile. Numerele de bile ramase sunt egale intre
ele si egale cu numarul de bile scoase in total. Cate bile au
fost initial in fiecare cutie?
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3.

4.

1.

2.

3.

4.

Care este cel mai mic numar natural care are o cifra egala cu
1, doua cifre egale cu 0 si suma cifrelor egala cu 32?

Trei saci de mere cantaresc 40 kg. Merele din cei trei saci
costa 32 lei, 48 lei, respectiv 80 lei. Cat cantdreste fiecare
sac?

Testul Nr. 55

Determinati suma tuturor numerelor naturale de doud cifre
care se pot scrie ca suma de trei numere naturale pare conse-
cutive.

Treimile a trei numere naturale sunt numere naturale conse-
cutive, iar suma lor este numar natural de trei cifre consecuti-
ve. Determinati numerele.

Mai multi copii sunt asezati pe un rand astfel Incat intre ori-
care doi baieti se afla 3 fete. Numarul total al copiilor este
245. Cate fete si cati baieti sunt?

Suma oricaror 4 numere consecutive din tabelul de mai jos
este 40.

| [ s [ [ [ [ fwof [ [ [ ]]]7]

a) Determinati numerele care apar in tabel.
b) Aflati suma numerelor aflate pe pozitiile 28, 41, 54, 67.
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Testul Nr. 56

1. Suma numerelor a, b, ¢ este 132. Determinati numerele, daca
2a,2b + 6 si 2¢ + 12 sunt numere pare consecutive.

2. Un bazin poate fi umplut printr-un robinet in 4 ore, prin alt
robinet poate fi umplut in 3 ore, iar prin al treilea robinet poa-
te fi golit in doud ore. In cat timp poate fi umplut bazinul, da-
ca functioneaza simultan toate robinetele?

3. Se considera vase identice, astfel: 7 vase pline, 3 vase umplu-
te pe jumatate si 10 vase umplute la un sfert din capacitate, cu
masa totala de 128 kg. Dacd 10 vase sunt pline, iar 10 sunt
umplute pe jumatate, masa lor este de 160 kg. Determinati
masa unui vas gol si masa apei dintr-un vas plin.

4. Reconstituiti adunarea de mai jos, stiind ci literele reprezinti
cifre distincte. Dati doua solutii.
TREI+
TREI
SASE

Testul Nr. 57

I. Suma varstelor in ani a 4 persoane este mai mica decat 16
ani. Varsta primei persoane este jumatate din suma varstelor
celei de-a doua si a treia persoane. Varsta celei de-a doua
persoane este jumatate din suma varstelor celei de-a treia si a
patra persoane. Varsta celei de-a treia persoane este o treime
din suma varstelor celorlalte persoane. Determinati suma var-
stelor celor 4 persoane.
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2. In prima zi, o persoani urci si coboard o pantd in 12 ore. A
doua zi, persoana urca si coboard panta in 9 ore. Incepand cu
a doua zi, persoana urca de doua ori mai incet si coboara de 3
ori mai repede. In cat timp persoana urca si coboara panta in
a treia zi?

3. O pistd dreptunghiulara ABCD are dimensiunile AB = 60 m,
BC =40 m. Un atlet pleaca din 4 si parcurge in acelasi sens o
distanta de 1190 m. Se intoarce si parcurge o distantd de 910
m. Care este cea mai mica distanta care trebuie parcursa pen-
tru a ajunge din nou in 4?

4. A 10-a parte dintr-un numdr natural este un numdr natural de
trei cifre, iar a 12-a parte este un numar natural de doua cifre.
Determinati suma tuturor numerelor cu proprietatile date.

Testul Nr. 58

1. Varstele, in ani, a patru copii sunt exprimate prin numere na-
turale pare consecutive. Aflati varstele copiilor, daca varsta
unuia dintre ei reprezintd doud treimi din varsta altui copil.

2. Determinati perechile (x, y) de numere naturale nenule, stiind
ca:
2x<15-ysidx—y <3,

3. a) Determinati suma numerelor abc, dacd ab-c=1ab.

b) Determinati trei numere naturale nenule distincte, stiind ca
suma produselor lor luate doud cate doud este cel mult
egala cu 29.
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4. Numarul de bile din trei urne este numar de dous cifre pentru

fiecare urnd. In total avem un numir de doui cifre de bile.
Daca se scot 10 bile din prima urna si se pun in a doua urna,
iar din a doua urna se scot 22 de bile si se pun in a treia urna,
atunci numarul de bile din fiecare urna este acelasi. Cate bile
erau initial in fiecare urna?

Testul Nr. 59

1. Se efectueaza 5 impartiri succesive la 2, obtindnd de fiecare
datd restul 1. La a doua, a treia, a patra Impartire, deimpartitul
este catul Tmpartirii precedente. Determinati primul deimpar-
tit, daca suma primelor 4 caturi este 176.

2. Determinati numirul tripletelor de trei numere de cate doua
cifre pentru care micsorand doimea primului numar cu 1,
micsorand treimea celui de-al doilea numar cu 2 i micsorand
sesimea celui de-al treilea numar cu 3, se obtin 3 numere na-
turale consecutive.

3. Suma a 5 numere naturale nenule distincte este 21. Cite nu-
mere naturale pare putem avea?

4. Aflati numerele nenule a, b, ¢ cu proprietitile:
a:2+b:3+c=a:3+b+c:2 si at3c-2b=12.
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Testul Nr. 60

I. Varstele a trei frati sunt numere naturale pare nenule si con-
secutive. Este posibil ca, In urma cu un anumit numar de ani,
varsta unuia dintre frati sa fie egala cu dublul varstei altui fra-
te?

2. Determinati numerele de trei cifre egale cu de 55 ori suma
cifrelor lor.

3. O distanta poate fi parcursi astfel: I) cu viteza medie v km/h
in ¢ ore; II) viteza marita cu 20 km/h si timpul micsorat cu o
ord; III) viteza micsorata cu 20 km/h si timpul marit cu 2 ore.
Determinati distanta.

4. 1n acelasi interval de timp, mobilul A parcurge 200 km, iar

mobilul B parcurge 160 km. In timp ce mobilul B parcurge
300 km, mobilul C parcurge 240 km. Daca mobilul A parcur-
ge 250 km, ce distanta parcurge mobilul C?

Testul Nr. 61

1. Varstele a doi copii sunt @ ani si 35 luni, respectiv b ani si 3a
luni. Peste 2 ani si jumatate au impreuna 20 ani. Ce varste au
acum copiii, daca sunt exprimate prin numere naturale, in
ani?

2. Trei atleti alearga pe o pista circulard ficand tururi complete.
In timp ce primul efectueaza un tur complet, al doilea efectu-
eaza un tur si un sfert, iar al treilea un tur si jumatate. Impre-
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und au efectuat cel putin 50 de tururi si cel mult 80 de tururi.
Cate tururi a efectuat fiecare?

3. Latimea unui dreptunghi este cu 6 m mai mare decat juméta-
tea lungimii sale, iar lungimea este cét latimea si inca o trei-
me din latime. Aflati perimetrul dreptunghiului.

4. Doui orase, A si B, se afla la 477 km distanta intre ele. Doua
masini pleacd din A si B una spre cealaltd. Una din masini
parcurge Intr-o ora cat parcurge cealalta intr-o ord si 15 minu-
te. Ce distante au parcurs cele doud masini pana la punctul de
intalnire?

Testul Nr. 62

1. Peste un an, suma varstelor celor doi copii reprezinta un sfert
din varsta tatalui. Peste 6 ani, suma varstelor copiilor repre-
zintd jumatate din varsta mamei. Varsta tatalui este cu 1 an
mai mare decat varsta mamei.

a) Aflati varstele tatdlui si mamei.
b) Ce varste (in ani) pot avea copiii?

2. Daci productia de cipsuni dintr-o gradina este pusa in ladite
de 5 kg, raman 22 kg de capsuni nepuse in lazi. Daca in ladite
s-ar pune cate 7 kg, atunci raman 8 ladite goale si in doua 1a-
dite se pun cate 3 kg. Determinati cantitatea de capsuni.

3. Marind cu 1, 2, 3 cate unul din cei trei factori ai unui produs,
produsul se mareste cu 30, 48, respectiv 60. Determinati cele
trei numere.
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4. Un melc se afla pe fundul unei fantani adanca de 8 m si 40

cm. Ziua urcd 160 cm si noaptea coboard 40 cm. In cat timp
ajunge melcul la suprafata?

Testul Nr. 63

1. Aritati ca exista un numdr natural n, astfel incat cu un numér de
n segmente de lungimi egale sa se poata realiza exact n patrate.

2. Cum se pot impirti la 3 copii 6 mere de 100 g, 6 mere de 150
g, 9 mere de 200 g, astfel incat fiecare copil sd primeasca
acelasi numar de mere si aceeasi cantitate de mere?

3. In fiecare patrat mic din cele 9 patrate mari este inscrisa initi-
al cifra 0 (figura 1). Se ia la intdmplare un patrat format din 4
patrate mici alaturate si se mareste fiecare numar din fiecare
patrat mic cu 1. Se repeta procedeul de un numadr de ori cu
patrate oarecare, obtindndu-se patratul din figura 2. Comple-
tati patratul din figura 2.

0] 010 12
0] 010 13 | 26
0] 010

Fig. 1 Fig. 2

4. Se da sirul de numere 2, 4, 1, 3,6, 8,5,7,10,12,9, 11, ...
a) Scrieti urmatorii 8 termeni ai sirului.
b) Determinati suma termenilor de pe locurile 37, 42, 59, 80.
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Testul Nr. 64

l. Determinati toate numerele:

n =aab+aba+baa+abb+%+%,
care se Tmpart exact la 2331.

2. Determinati cel mai mic numar natural m =123a,a,...a, 789

care are suma cifrelor egala cu 55.

3. Suma a 8 numere naturale nenule este 70. Demonstrati ci
printre aceste numere se afld cel putin doud numere impare.

4. intr-o cutie sunt 605 bile albe, negre, verzi si rosii. La 2 bile

albe corespund 3 bile negre, la 2 bile negre corespund 3 bile
verzi, iar la 4 bile verzi corespund 5 bile rosii. Céte bile de fi-
ecare culoare sunt in cutie?

Testul Nr. 65

l. Determinati suma a 10 numere, stiind ci suma primelor 8

numere este 101, iar suma tuturor produselor dintre cele doua
numere ramase $i fiecare din primele 8 numere este 1414.

2. Numirul 7 are 3 cifre. Determinati-1 pe », stiind ¢ suma ci-
frelor numarului » + 2 este mai mica decat suma cifrelor lui
n.

3. Suma a 3 numere naturale este 261. Caturile obtinute prin
impartirea lor sunt 3 numere naturale impare consecutive, iar
resturile (in aceeasi ordine) sunt 3 numere naturale pare con-
secutive. Determinati cele 3 numere.
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4. La un concurs se dau 20 de probleme si se acordi 40 de punc-

te din oficiu. Pentru o problema corect rezolvatd se acorda 5
puncte, pentru o problema nerezolvata se scade un punct, iar
pentru o problemd rezolvatd gresit se acordd 2 puncte. Un
elev obtine 99 de puncte. Cate probleme a rezolvat corect si
cate probleme nu a rezolvat?

Testul Nr. 66

1. Produsul dintre un numir de doua cifre si numarul obtinut din
cel initial prin micgorarea cifrei zecilor cu o unitate este un
numar de 3 cifre identice. Determinati cele doud numere.

2. Un copil are 97 de bile albe si negre. Copilul schimbi cu fra-
tele sau cate 7 bile albe pentru 3 bile negre si are acum 57 de
bile negre. Cate bile albe si cate bile negre a avut la Tnceput
copilul?

3. Distanta dintre doud orase este parcursi de un automobilist in

oA . | .
4 zile. In prima zi, parcurge 2 din distanta si Inca 60 km. A
. | . 5
doua zi, parcurge 3 din distanta rdmasa si incd 40 km. In a

o | e .
treia zi, parcurge 2 din distanta rdmasa si Incd 220 km. In a

patra zi, parcurge restul de 320 km. Determinati distanta din-
tre cele doua orase.

4. Determinati toate numerele de trei cifre, stiind ¢ una din ci-
fre este egald cu suma celorlalte doua cifre, iar produsul cifre-
lor este egal cu impatritul sumei cifrelor.
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Testul Nr. 67

I. Determinati numerele ab pentru care existi numirul natural

nenul m, cu ab-ba=12-m-a.

2. Determinati numerele mnpr , cu cifre distincte, pentru care

m-+n+p+r=mrsi mr-rm=mnpr.

3. Un dreptunghi are aria de 72 m’. Marind litimea cu 2 m si

lungimea cu 3 m, aria se méreste cu 48 m’. Aflati perimetrul
dreptunghiului initial.

4. Pe o parte a unei strizi sunt 5 blocuri vecine. Intr-unul din
blocuri sunt cel putin 20 de copii. Diferenta dintre numarul
copiilor care locuiesc intre doud blocuri vecine este 5. Numa-

rul total al copiilor poate fi:
a) 121; b) 130.

Testul Nr. 68

1. In cele 25 de patritele din figura alitu-
ratd se scriu toate numerele de la 1 la
25. Este posibil ca, in fiecare coloana,
suma unor numere sa fie cu 2 mai mare
decat suma celorlalte numere?

2. Suma a doud numere naturale reprezinti
5 . . o : . . e
5 din al treilea numar, iar treimea diferentei lor reprezinta

jumatate din al treilea numar natural. Dacd suma celor trei
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numere este un numar de doua cifre, cate valori poate avea
aceasta suma?

3.Suma a patru numere naturale este 2020. Demonstrati ci
exista trei numere cu suma cel putin egala cu 1515.

4. 1n acelasi timp, mobilul A parcurge 120 m, mobilul B par-
curge 90 m, iar cand mobilul B parcurge 60 m, mobilul C
parcurge 50 m. Cati metri parcurge mobilul C, dacd mobilul
A parcurge 200 m?

Testul Nr. 69

I. Determinati numerele naturale abc care impartite la bc dau
catul 6 si restul be —10.

2. Intr-o scidere, descazutul este 3632, iar diferenta se obtine
din scazator prin stergerea cifrei 2. Aflati scazatorul.

3. Lungimea si latimea unui dreptunghi sunt exprimate in metri
. . U )
prin numere naturale. Stiind ca 3 din lungime este cu 3 m

mai mare decat un sfert din latime, determinati diferenta ma-
xima a perimetrelor pentru care dreptunghiul exista.

4. Daca impartim dublul sumei a doud numere la sesimea dife-
rentei lor, obtinem catul 25 si restul 3. Aflati numerele, daca
doimea diferentei este cu 1 mai micd decat sfertul sumei.
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Testul Nr. 70

1. Tatal, mama, fiul si fiica au impreuna 80 ani. Suma varstelor
copiilor este a 7-a parte din suma varstelor parintilor. Fiul es-
te mai mare decat fiica cu 2 ani. Aflati varstele persoanelor,
daca tatdl este mai in varstd decat mama cu maxim 3 ani.

2. Determinati suma numerelor abc daci:
abc +bea +cha = 1323,

3. Tatil meu s-a nascut in anul 19xy, iar eu in anul 20ab . Dife-

renta varstelor noastre este de 29 ani, iar b + 1 = y. Ce varsta
am eu acum?

4. Dan are azi de 4 ori varsta pe care o avea el atunci cand Adi

avea varsta lui actuald. Cand Dan va avea varsta de azi a lui
Adi, suma varstelor lor va fi de 44 ani. Aflati varstele actuale
ale celor doi frati.

Testul Nr. 71

1. Determinati x din egalitatea:
2n+1-{2n—[2n—-2-2n—1+2n:x)+2n]} =1,unde n € N".

2. a) Aflati suma numerelor pare abc dacd abc = %(a +b+c).

b) Determinati numerele abc dacd abc = E(a +b+c) sia<3.

3. Un elev cumpiri in total 17 obiecte. Unele dintre ele costa 2
lei, altele 4 lei, iar altele 5 lei. A platit in total suma de 62 lei.
Cate obiecte de fiecare fel a cumparat?
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4. Se considera 3 numere impare consecutive si 3 numere pare
consecutive. Din cele 6 numere, doar ¢ numere sunt consecu-
tive.

a) Ce valori poate lua numarul natural a?

b) Determinati cea mai mare §i cea mai mica valoare a sumei
celor 6 numere, daca aceasta este un numar de doua cifre
si exact 4 numere din cele 6 sunt numere consecutive.

c) Aflati cea mai mare valoare si cea mai mica valoare a su-
mei celor 6 numere, daci aceasta este numar de doua cifre
si printre cele 6 numere nu existd numere consecutive.

Testul Nr. 72

l. Lungimea L si latimea / ale unui dreptunghi sunt exprimate
prin numere naturale. Poate fi perimetrul dreptunghiului egal
cu perimetrul unui patrat cu latura exprimata prin numar na-
tural in cazurile:

1) L, [ sunt numere consecutive;
i1) L, [ sunt numere pare consecutive;
ii1) L, / sunt numere impare consecutive?

2. Determinati numerele abe, cu cifre nenule, daci:
2-a-a+3-b+5-c=76.
3. Fie x < 99 astfel incat impartind pe x la y obtinem catul 6 si
restul 13. Determinati b, stiindcax +y =a + bb , unde:

5x-30y+35=a-a.

4. Distanta intre 2 pomi este de 108 dam. Dou albine zboari de
la un pom la altul, in sensuri opuse, cu vitezele de 24 m/min,
respectiv 36 m/min. Prima pleaca mai devreme si se intalnesc
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la jumatatea drumului. Ce distantd a parcurs prima albind in
timpul in care a zburat singura?

Testul Nr. 73

1. Se considerd 4 numere naturale. Se obtin numere egale daci

se scade 2 din primul, se adauga 3 la al doilea, se imparte al
treilea la 4 si se inmulteste ultimul cu 5. Aflati numerele, da-
ca suma lor este cuprinsa intre 42 si 78.

2. Determinati numerele 4, de doud sau trei cifre, stiind ca
s(4)=12 - s(A + 1), unde s(n) reprezinta suma cifrelor numa-
rului 7.

3. a) Determinati numerele abc, daci aba - cc = aaaa .

b) Determinati numerele mnp , dacd mnpp —mnp =181 E
A P . : 1 ..
4. Suma varstelor a 4 copii niscuti din 2 in 2 ani este B din
A _ N B . o
varsta tatdlui. Se stie ca 2 din suma varstelor copiilor, Tm-

I . . . 5 ) .
preuna cu 5y din varsta tatdlui nu depaseste 24 ani. Aflati

varstele copiilor si varsta tatalui.

Testul Nr. 74

1. a) Determinati numerele absi cd , dacd ab-cd =4ab.

b) Determinati numerele abc pentru abab:9 = cOc.
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2. Determinati numerele de 3 cifre care impartite la 101 dau
restul 99 si care au suma cifrelor egala cu 12.

3. Catul unei impartiri este 9, iar restul este 5. Suma dintre de-
impartit, Tmpartitor, cat si rest este de 11 ori mai mare decat
impartitorul. Aflati deimpartitul si impartitorul.

4. Trei septimi din pretul unei camasi este trei patrimi din triplul
pretului unei cravate. Cat costd impreund 4 cravate si 2 ca-
magi, daca o cdmasa si o cravata costa Tmpreuna 200 lei.

Testul Nr. 75

1. Determinati a si b, daci:
a) aa4-ad=a3436;  b)101+202+... + b0b = 3636.

2. Determinati numarul », stiind ca, daci punem cifra 7 in fata
lui, se obtine un numar de 5 ori mai mare decat daca punem 7
la sfarsitul lui 7.

3. Un biciclist pleaca din localitatea A spre localitatea B cu vi-
teza de 10 km/h, iar al doilea biciclist pleacad mai tarziu cu o
ora din localitatea B spre localitatea A cu 15 km/h. Se intal-
nesc la jumatatea distantei dintre localitati.

a) Cat timp a mers cel care a plecat din localitatea B?
b) La ce distanta fata de A se intdlnesc a doua ora biciclistii?

4. Determinati numerele abcd , stiind ca ¢ este media aritmetica
a lui a si b, numarul d este media aritmetica a numerelor a, b,

.. 1 .. . .
¢, 1ar cifra sutelor este 5 din cifra miilor.
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Testul Nr. 76

1. Folositi de 9 ori cifra 3 si 3 operatii aritmetice pentru a obtine
rezultatul 765.

2. Determinati suma tuturor termenilor sumelor S, =1+2+3 +

+ ... + n, stiind ca S, este un numar de doua cifre identice sau
de 3 cifre identice.

3. Se scriu in ordine strict crescitoare toate numerele naturale
care au produsul cifrelor egal cu 0. Al catelea numar din sir
este numarul 2020?

4. Completati casutele din figura aliturata,
daca fiecare numar din casuta este diferenta
celor doua numere aflate sub el.

Testul Nr. 77

l. Aflati suma numerelor de doui cifre pentru care impartind
suma cifrelor la diferenta lor se obtine catul 3.

2. in scrierea cu betisoare de mai jos, mutati un betisor pentru a
obtine o egalitate.

IRV RV i

3. Aflati numarul mnpr , daca 2- (mnpr + 19) =19-mpr.

4. Un sportiv se antreneazi pe panta unui deal, pe care sunt
amenajate trepte, in modul urmator: urca 9 trepte, coboard 7
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trepte si urcd 3 trepte. Se repetd apoi acest ,,exercitiu”. Con-
sideram miscarea ca fiind urcarea unei trepte sau coborarea
unei trepte. Cate trepte sunt amenajate (numar minim), daca
sportivul face 2020 miscari, plecand de pe treapta 0?

Testul Nr. 78

I. Trei copii au impreund o sumi de bani S. Dupi ce primul

N a2 . )
cheltuie B din suma sa, al doilea 3 din suma sa, iar al treilea

3 .. 9 . . <
2 din suma sa, cele 3 sume ramase (in ordinea prezentatd)

sunt trei numere impare consecutive. Putem avea:
a) §=193; b) §=203?

2. in scrierea cu betisoare de mai jos, pentru a obtine egalitate,

se poate schimba:
a) doar un singur betisor;
b) dar exact doud betisoare?

X —1V=0

3. Un elev are la dispozitie toate cifrele pana la 9 astfel incat sa
poata numerota toate paginile unui caiet. El foloseste cifra 8
de 19 ori. Cate pagini are caietul?

4. Determinati numarul numerelor nabc, unde 5 < n < 9, daca
99 - n+ abc = cha.

54



Testul Nr. 79

l. Completati tabelul aliturat folosind 2 !
doar numerele 6, 7, 8, 9, 10, astfel in- 9 6
cat suma numerelor de pe fiecare linie 7
si de pe fiecare coloana sa fie 40. 10 8

2. Determinati a din egalitatea: 6 ?

{[(a—6): 2018 + 2018] : 2019 + 2019} : 2020 + 2020 = 2021.

3. Diferenta a doui numere naturale nenule este egald cu cinci-
mea numarului mai mare. Aflati suma tuturor acestor numere,
stiind ca sunt de maxim doua cifre.

4. Determinati numerele naturale ab, daci ab—ba=a-b—a.

Testul Nr. 80

1. Se arunci trei zaruri si pe fetele superioare apar numerele a,
b, c, al caror produs este 36. Determinati suma tuturor nume-

relor abc.

2. Determinati suma tuturor numerelor naturale ne, stiind ca:
a0a +b0b + aa + bb + ccc = 201n .

3. Animalul A face 3 sarituri in timp ce animalul B face 5 sari-

turi. Lungimea unei sdrituri pentru animalul A este de 120 cm,
iar pentru animalul B de 60 cm. Cate sdrituri mai efectueaza
B péna este prins de A, dacad B este in fata lui A cu 72 dm?
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4. Determinati numerele a, b, ¢, dacd a - b = 48; b - ¢ = 96 si1
a-(b+c)=120.

Testul Nr. 81

I. Determinati suma numerelor cn, stiind ca:

abc +bab +cch+b=201n.

2. in scrierea urmitoare, mutati un betisor pentru a obtine o re-
latie adevarata. Dati cel putin 3 solutii.

I —-T="

3. Media aritmetici a numerelor din multimea 4 este 60, iar
media aritmetica a numerelor din multimea B este 160. Daca
cele doud multimi nu au elemente comune, aflati cate ele-
mente au impreund, daca acest numar este cuprins intre 21 si
34, iar media aritmetica a tuturor numerelor este 120.

- .. D .
4. Pretul unui caiet este 3 din pretul unei carti, iar pretul unei

. 2 .. : : :
carti este 3 din pretul unui album. Diferenta dintre pretul

unui album si pretul unui caiet este de 39 lei. Cat costa fieca-
re obiect?
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Testul Nr. 82

1. Determinati numerele abed , stiind ca:
1) a=b+c+1;
i) 2<b<g;
i11) d este media aritmetica a numerelor a, b, c.

2. Ana, Barbu si Costin au nuci. Numérul nucilor pe care il au
impreuna este un numar de doua cifre egale. Daca Ana i da
lui Barbu 3 nuci, atunci au un numar egal de nuci. Daca
Barbu primeste de la Costin 5 nuci, atunci au un numar egal
de nuci. Cate nuci are fiecare?

3. Se considera 7 numere pare consecutive. Daci din suma lor
se scade suma numerelor impare, se obtine numarul 108. De-
terminati numerele.

4. Determinati suma numerelor ab, stiind ¢ daci a creste cu n

unitdti si b cu 2 unitati, atunci ab se dubleaza.

Testul Nr. 83

l.La un concurs de matematica, problemele unui elev au fost
punctate cu 7 puncte, 6 sau 4 puncte, 3 sau 2 puncte, respec-
tiv 0 puncte.
a) Daca elevul a obtinut 25 de puncte, care au fost punctajele,
pe probleme, obtinute de elev?
b) Dar daca a obtinut 23 de puncte?
c¢) Dar daca elevul a obtinut 14 puncte?
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2. Determinati numarul abe, stiind ca:
1+2+3+...ab=2- abc.

3. Din sirul numerelor naturale se alege succesiunea de numere
1;1+3;1+3+5;,1+3+5+7etc.
a) Determinati numarul de pe pozitia 20 din succesiunea da-
ta.
b) Aflati suma primelor 20 de numere care nu apar in succe-
siunea data.

&. Trei copii au impreuna 132 de timbre. Al doilea copil are un
numar dublu de dubluri (timbre identice) fata de primul, al
treilea are un numar triplu de dubluri fatd de primul. Daca se
scot dublurile, ei raméan, in ordine, cu 32, 20, respectiv § tim-
bre. Cate timbre are fiecare copil?

Testul Nr. 84

l. Trei persoane au varstele exprimate prin numere naturale
consecutive de doud cifre, care au cifrele alese din cifrele
numarului 2019. Aflati suma cifrelor varstelor celor 3 per-
soane.

2. Trei copii au fiecare un numir suficient de mare de timbre.
Primul da celui de-al doilea un timbru, al doilea da celui de-al
treilea un timbru, al treilea da celui de-al doilea un timbru si
al treilea da primului un timbru si procedeul continua pana
cand cele 3 numere ce reprezinta timbrele date de fiecare co-
pil sunt 3 numere naturale consecutive. Cate timbre au fost
date 1n total si care copil a dat ultimul timbru?
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3. Determinati numerele abc, daca ab+ba=121-d -d,n e N*,

siab—ba=c-c.
4. Determinati numerele mnp , daca mm-mm -...-mm = mnp .

n factori

Testul Nr. 85

1. In figura aldturati avem 4 pétrate mici si un
patrat mare. Completati figura, astfel incat
pe fiecare linie sau coloana a patratului ma-
re sa avem toate numerele de la 1 la 4, iar in 11la
interiorul fiecarui patrat mic sd avem toate 4 1
cifrele de la 1 la 4. Care este numarul a?

2. Patru localititi A, B, C, D sunt asezate pe o linie dreaptd in
. : | .
aceastd ordine. Distanta AB este 2 din distanta AC. Aflati

distanta de la B la D, daca AD = 144 km, iar cea mai mica
distanta dintre doua localitati este de 20 km.

3. Determinati numerele pare abc, stiind ¢d ab-c—a-cb=38.

4. Determinati cel mai mic numir natural de 2020 ori mai mare
decat suma dintre 1 si suma cifrelor numarului.
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Testul Nr. 86

l. Determinati diferenta dintre suma numerelor impare abc si

suma numerelor pare abc pentru care avem:
abc + bca = abb + baa .

2. Determinati toate numerele naturale a, stiind ca impartind pe
83 la a, obtinem de fiecare data restul 11.

3. Pe o tabld sunt scrise numerele 202 si 206. Numim ,,pas”
procedeul prin care pe tabla se scrie diferenta celor doua nu-
mere sau suma lor. Procedeul continua cu 2 din cele 3 nume-
re, apoi din 4 numere etc.

a) Care este cel mai mic numar de pasi, astfel incat pe tabla
sd apara numarul 214?

b) Demonstrati ca pe tabld se poate scrie orice numar par, ca-
re, impartit la 4, da restul 2.

4. Numarul 113 se imparte la un numir natural nenul @ si se
. R | PN
obtine un cat egal cu 5 din impartitor. Reconstituiti imparti-

rea.

Testul Nr. 87

1. Pe tabla sunt scrise, unul dupa altul, 4 numere egale cu 0. Un
,»pas” Inseamna marirea cu 1 a unui numadr din cele scrise §i
madrirea cu 2 a altui numar.

a) Este posibil ca dupa un numar de pasi sa se obtina 4 nume-
re naturale consecutive?
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b) Demonstrati cd dupd un numar de pasi nu se pot obtine
numerele 2020, 2021, 2022, 2023.

2. Determinati suma numerelor ab , stiind ca:
aa-bb(ab+ba—55)=11-a-blab+ba+55).

3. Un elev are 15 cartonase. Pe fiecare cartonas sunt imprimate,
pe fatd si pe verso, numerele 1 si 2, apoi 3 si 4 etc. Elevul
scoate la intamplare 3 cartonase si constatd ca suma numere-
lor imprimate pe cartonagele ramase este 414. Ce numere
erau imprimate pe cartonasele ramase?

4. Un patrat magic este un tablou format din n
patrate asezate pe linii i n patrate asezate
pe coloane, in care sunt scrise n numere
consecutive, astfel incat sumele elementelor
de pe fiecare linie, fiecare coloana si fiecare
diagonala sa fie aceeasi. Completati patratul
magic justificand afirmatiile facute.

Testul Nr. 88

1. Determinati varsta unui copil, daci aceasta este cu 3 mai mi-
ca decat triplul sumei cifrelor varstei sale.

2. Determinati numerele ab, stiind cd au proprietatea:

baa=a+a-a+a-a-a.

3. Trei copii au impreund suma de 308 lei. Ei cheltuiesc %, %,

1. <
respectiv 2 din sumele avute de fiecare. Sumele ramase sunt
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numere pare consecutive. Ce sumd de bani a avut fiecare
copil?

4. Cu piese de forma din figura 1 putem acoperi complet figura
2, fara ca piesele sd se suprapuna sau sa iasa in afara figurii
(patratele din ambele figuri au latura 1)?

Fig. 1

Fig. 2

Testul Nr. 89

1. Scrieti numarul 3003 folosind 14 cifre de 3 si operatiile arit-
metice.

2. Doi biciclisti se afld la o distantd de 70 km unul de celilalt si
merg cu vitezele de 8 km/ora si 12 km/ord. O pasare zboara
de la un biciclist la altul cu viteza de 20 km/ord pana cand
acestia se intalnesc. Ce distanta a parcurs pasdrea?

3. Suma a 15 numere naturale nenule distincte este 141.
a) Demonstrati ca printre cele 15 numere se afla cel putin
doud numere pare.
b) Determinati cele 15 numere.
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4. Determinati numarul natural ab , stiind ci daca scidem din el

7 si impartim la 6, obtinem acelasi rezultat ca atunci cand
scadem din el 6 si Impartim la 7.

Testul Nr. 90

I. Suma a cel putin 10 numere naturale consecutive este 2020.
Determinati numerele.

2. Existd numerele naturale a, b, ¢, astfel incat si avem:
1) 2a+3b+4c=201,
i1) a+5b+2c=301;
i) Sa +7b + 3¢ = 402?

3. Determinati numerele abcd , stiind ci abc - ac = cdbe .

4. Un caine de vanatoare si o vulpe se afli la o distanti de 40 m
unul fata de celdlalt. O sariturd a vulpii are 2 m, iar a cainelui
3 m. In timp ce vulpea face 4 sarituri, cdinele face 3 sarituri.
Ce distanta parcurge cainele pana ajunge vulpea?

Testul Nr. 91

1. Determinati numirul numerelor naturale de trei cifre nenule
care sunt strict mai mari decat rasturnatele lor.

2. Un numar natural n se imparte pe rand la numerele 13, 15,
17, obtinandu-se resturi nenule cu suma mai mica decat 6.
a) Demonstrati ca cel putin doua resturi sunt egale.
b) Determinati n, stiind ca n < 200.
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3. Reconstituiti adunarea:

aaa +
bch

aa

aaaa

. . A . T
4. La un magazin se vinde paine. Primul cumparitor ia ) din
) | .. AN B N |
cantitate si inca 5 de paine, al doilea ia 5 din rest si inca 5

de paine, al treilea ia % din noul rest si inca % de paine. Al

patrulea a cumparat cele 5 paini ramase. Cate paini au fost in
magazin §i cate paini a cumparat fiecare persoana?

Testul Nr. 92

1. Determinati numérul abed , daca impirtindu-1 la bed , obti-

nem catul 8 si restul bed — 408.

2. Pe o tabld sunt scrise 13 numere (1, 2, 3, ..., 13). Un elev

sterge 6 numere, iar al doilea tot 6 numere. Suma numerelor
sterse de un elev este 3 ori suma numerelor sterse de celdlalt
elev. Ce numar poate ramane pe tabla?

3. Dintr-o cutie cu 18 bile, numerotate cu 1, 2, 3, ..., 18, sunt

scoase 3 bile. Suma numerelor de pe bilele ramase este 123.
Existd un numar care apare sigur pe una din bilele ramase?
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4. Intr-un an, o zi (de exemplu luni), apare in calendar de 52 de

ori. De céte ori apare 1n calendar fiecare din cele doua zile
anterioare zilei fixate?

Testul Nr. 93

1. Perimetrul unui dreptunghi este de 210 cm. Daci litimea se
. N . . .1 .
micsoreaza cu 3’ iar lungimea se micsoreaza cu 7 se obtine

un dreptunghi cu perimetrul de 150 cm. Care erau dimensiu-
nile dreptunghiului initial?

2. Un motociclist merge cu viteza constanti de la orasul A la

orasul B. La 3 ore si jumatate de la plecare, se afld la 198 km
fatd de B. La 5 ore si jumatate de la plecare, se afla la 110 km
fatd de B. Aflati viteza motociclistului si distanta dintre ora-
sele A si B.

3.1n 2019, o persoani are varsta egald cu suma cifrelor anului
nasterii sale. Determinati varsta persoanei.

4. % dintr-un numar, % din al doilea numar si % din al treilea

numadr sunt trei numere pare consecutive. Care dintre numere-
le cuprinse intre 95 si 150 poate fi suma celor trei numere?
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Testul Nr. 94

1. Se considerd doud numere. Suma dintre % din primul numar
.2 . g . 3. .
si 3 din al doilea numar este 15. Suma dintre 5 din primul

numar si % din al doilea numar este 40.

a) Aflati suma dintre cele doud numere, fara a le determina
efectiv.
b) Determinati cele doud numere.

2. Sunt doui cutii cu bile. Punem din prima cutie in a doua ata-

tea bile cét contine a doua cutie. Apoi punem din a doua cutie
in prima cat contine prima cutie. Procedeul se repetd pana
cand in fiecare cutie sunt 48 de bile. Cate bile au fost initial
in fiecare cutie?

3. Fiesirul 5,11, 17,23, ... .
a) Cate numere ab din sir au proprietatea ca si ba este in
sir? (Se considera a # b.)
b) Aceeasi intrebare daca abc si cha sunt in sir. (Se consi-
derda #c.)

&. Patru copii au impreuna 102 timbre. Daci al patrulea copil da

celorlalti cate 3 timbre, atunci numerele timbrelor pe care la
au acum copiii sunt patru numere consecutive. Cate timbre au
avut initial copiii?
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Testul Nr. 95

1. intr-o cutie sunt bile albe, bile negre si bile verzi. Numarul
bilelor albe este cel mai mare, iar numarul bilelor verzi este
cel mai mic. Dacad impartim numarul bilelor albe, bilelor ne-
gre si bilelor verzi la 13, obtinem de fiecare datd catul de
4 ori mai mic decat restul. Cate bile sunt in total?

2. Determinati numerele mnp , stiind ca:

mnp =mn+np + pm.

3. impér‘gind un numar natural » la 10, obtinem restul 7, iar

impartindu-1 la 12, obtinem restul 9.

a) Determinati cel mai mic numar natural » de doua cifre si
cel mai mare numar natural n de trei cifre cu proprietatea
data.

b) Determinati suma tuturor numerelor naturale » de doua ci-
fre sau de trei cifre cu proprietatea data.

4. Pe o tabla de sah 8 x 8 sunt asezati regi. Care este numdrul
maxim de regi care se pot pune pe tabla, astfel incat oricare
doi sa nu se atace?

Testul Nr. 96

1. Trei copii iau pe rand nuci dintr-un cos. Primul ia o nuci, al
doilea ia doua, al treilea ia trei. Apoi primul ia doua, al doilea
ia trei, al treilea ia patru. A treia oara, primul ia trei, al doilea
ia patru, al treilea ia cinci §.a.m.d. Cand numadrul de nuci ra-
mase in cos este mai mic decat numarul de nuci pe care ar
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trebui sa le ia copilul caruia 1i vine randul, acesta ia toate nu-
cile din cos. Daca al doilea copil a luat in total 60 de nuci, ca-
te nuci au fost la inceput in cos?

2. Alba-ca-Zapada si cei 7 pitici au impreuna 120 ani. La doi
ani de la nasterea celui mai mic pitic (ca varstd), Alba-ca-
Zapada avea varsta actuald a celui de-al cincilea pitic (ca var-
std). Ce varste au piticii si Alba-ca-Zapada?

3. Pentru orice numere naturale # > 10, notim cu s(x) suma ci-
frelor lui n. Determinati suma a doud numere naturale a si b de
trei cifre, dacad s(a) =19, s(a + 2) = 12, s(b) = 25, s(b + 2) =
=17.

4. Problema lui Poisson. Intr-un vas A se afla 12 litri de vin.

Sunt disponibile: un vas B de 8 litri si un vas C de 5 litri.
Cum pot separa 6 litri?

Testul Nr. 97

1. a) Determinati numerele naturale ab care impdrtite la numa-
rul 4a + 3b dau restul 0.
b) Fie a, b, c, d cifre nenule cu a < b < ¢ < d. Aflati valorile
minime (numere naturale) pentru 4 =d :a + ¢ : b; B =
=d:b+c:a.

2. Un numir natural impartit la 21 da catul 15 si restul a. Numa-
rul marit cu 19 si impartit la 16 da catul 22 si restul b. Aflati
numadrul.

3. Determinati numerele care adunate cu rasturnatele lor dau
suma 1251.

68



4. Un motociclist si un biciclist pleaca in acelasi timp unul spre
celalalt din doud orase. In momentul intalnirii, motociclistul
parcursese cu 27 km mai mult decat biciclistul $i mai avea de

2 . . o
parcurs - din distanta dintre orase. Aflati distantele parcurse

de motociclist si de biciclist.

Testul Nr. 98

1. Determinati numerele naturale n care se scriu in mod unic ca
suma a 5 numere naturale nenule diferite.

2. Scrieti in figura alaturata, in fiecare patra-
tel, toate numerele de la 1 la 9 astfel incat
produsul elementelor de pe linia i este egal
cu produsul elementelor de pe coloana i,
pentru orice i € {1, 2, 3}? Exista cel putin
doua solutii?

3. Determinati numerele abc pentru care:
abc =10a+20b+11lc.

4. a) Aflati numerele abe, stindca(a+b +c¢)- ac = 396.
b) Determinati suma a cinci numere naturale consecutive, da-
ca doua dintre ele sunt 43 si 45.
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Testul Nr. 99

I. Determinati primele trei triplete de numere pare consecutive
care au suma de forma 7 - n, unde »n este numar natural.

2.Seconsiderisuma S=1+2+3+4+5+6+7+8+9+
+ ...+ 18. Se inlatura un semn ,,+” dintre doua numere a si b
si se inlocuiesc numerele a si b cu numarul ab . Demonstrati
ca sumele nou formate pentru orice semn ,,+” inldturat se Im-
parte exact 1a 9

3. Determinati trei numere naturale, stiind ci impartind primul
numar la dublul celui de-al doilea si pe al doilea la jumatatea
celui de-al treilea, se obtine de fiecare data catul 5 si restul 2,
iar suma celor trei numere este cuprinsa intre 80 si 180.

4. In opt cutii se afla 67 de bile albe, albastre, galbene, rosii si
verzi. In fiecare cutie se afli bile de toate culorile. Demon-
strati ca existd cel putin doua cutii cu acelasi numar de bile.

Testul Nr. 100

1. Varstele (in ani) a trei frati sunt numere pare consecutive. in
urmd cu 2 ani, unul dintre frati avea varsta de doua ori mai
mare decat alt frate. Aflati varstele fratilor.

2. Micsorand cu 1, 2, respectiv 3, jumatdtile a trei numere, se
obtin numere naturale consecutive. Aflati cele trei numere,
stiind ca suma lor este 48.
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3. Folosind o singura dati toate cifrele nenule si numai operatii

de adunare si scadere, obtineti rezultatul:
a) 180; b) 9.

4. Completati casutele goale cu numere, astfel incit suma orici-
ror patru numere din casute alaturate este 22.

ol [ L laf [ [ [ Jal | [ ] ]|

Testul Nr. 101

1. Tatil, mama si cei trei copii aveau impreund, cu un an in urma,
61 ani. Varstele copiilor sunt 3 numere impare consecutive,
varsta mamei este cu 3 ani mai micad decat de 10 ori varsta co-
pilului mijlociu, iar varsta tatalui este cu 5 ani mai mica decat
de 7 ori varsta copilului cel mare. Aflati varstele lor.

2. Se considerd urmaitorul tablou:

1
2 1
1 2 3
4 3 2 1
1 2 3 4
50 49 48 47 46 ... 4 3 2 1
I 2 3 4 5 ... 47 48 49 50 51

a) Aflati suma numerelor de pe linia 20.

b) De céte ori apare in tablou numarul 18?

c) De cate ori apare cifra 4 in scrierea tuturor numerelor din
tablou?
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3. Aflati suma tuturor numerelor naturale care impartite la 17
dau catul cu 13 mai mic decat restul.

4. La tiparirea unei carti au fost sarite 21 de foi din locuri diferi-
te.
i) Care dintre numerele urmatoare poate fi suma numerelor
paginilor netiparite:
a) 1202; b) 1104; ¢)981; d) 983; e) 8977
ii) In cazul in care o afirmatie este adevirata, care este numa-
rul minim al paginilor cartii?

Testul Nr. 102

I.in sirul de numere 6, a, b, c, d, e, 102, f, fiecare termen, ince-
pand cu al treilea, este suma celor doi termeni din fata lui.
Determinati e + f.

2. Determinati numerele a, b, ¢, d, stiind ca:
a>b>c>50;a>d>40;a+b+c+d=208;b+c=110.

3. Aflati cel mai mare numar format din cifre distincte, stiind ca
suma cifrelor este 27.

4. Pe o tabla sunt scrise numerele 3, 5, 7, 9, 11, 15, 33. Doi elevi
au sters fiecare cate trei numere §i au constatat ca suma nu-
merelor sterse de catre unul dintre ei este de 3 ori mai mare

decat suma numerelor sterse de celdlalt. Ce numar a ramas pe
tabla?
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Testul Nr. 103

1. Determinati cel mai mic numdr natural  de trei cifre si cel mai
mare numar natural m de trei cifre, astfel incat s(n), s(n + 1),
incat s(m), s(m + 1) sa se Tmparta exact la 4.

2. Cate sume egale cu 487 avand termeni diferiti de la 1 1a 31 se
pot forma?

3. Se considera tabelul:
53 1 3 5
5 3 3 5

7 7

200 ... 7 5 3 1 3 5 7 ...201
De cate ori apare numarul 43 1n tabel?
4. Adunand diferentele dintre trei numere, se obtine numarul 40.

: . . 5 ) 2 ...
Aflati cele trei numere, stiind ca al doilea este 3 din primul,

: : : . 3 .. :
iar al treilea este mai mare decat primul cu 2 din al doilea.

Testul Nr. 104

1. Se considera 15 numere naturale consecutive. Al 13-lea nu-
madr din sir se imparte exact la 8. Aflati restul Impartirii sumei
numerelor la 24.
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2. a) Determinati a + b + ¢, daca:
2a+3b+4c=36si5a+7b+9c=283.
b) Determinati apoi a, b, c.

3. Un automobil parcurge o distantd la dus cu 75 km/h, iar la

intors cu viteza medie de 50 km/h. Care este viteza medie ne-
cesard pentru a parcurge distanta dus-intors in acelasi timp?

4. Intr-un magazin, doua obiecte de acelasi tip costa 102 lei, iar

un singur obiect de acelasi tip costa 52 lei. Daca in cele doua
cazuri castigul magazinului este acelasi, aflati pretul obiectu-
lui.

Testul Nr. 105

1. Trei elevi aveau, in ordine, cate 18 nuci, 20 de nuci, respectiv
25 de nuci. Ei au Tmpartit In mod egal, impreuna cu incd 6 co-
legi, nucile pe care le aveau. Au primit in schimb 126 de alu-
ne, pe care le-au Impartit in trei, potrivit numarului de nuci pe
care le-au dat. Cate alune a primit fiecare dintre cei trei elevi?

2. Suma avuti de un elev este o dati si jumitate cat suma celui

de-al doilea, iar suma acestuia este de doua ori i jumatate cat
suma celui de-al treilea elev. Diferenta sumelor avute de pri-
mul si al treilea elev este de 99 lei. Ce suma are fiecare elev?

3. Cate numere abc au proprietatilea>b>c;a=b - c?

4. Suma varstelor a trei copii este de 3 ori mai mare decat varsta

unuia dintre ei si de 4 ori mai mare decat varsta altuia. Ce
varste au copiii, dacd suma varstelor lor este cuprinsa intre
13 ani s1 47 ani?
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Testul Nr. 106

l. Determinati numarul minim de betisoare de lungimi egale
astfel Incat cu ele sd se formeze 9 patrate.

2. Cu cifrele nenule a, b si cifra 3 se formeaza numerele de 3

cifre a caror suma este 1776. Determinati numerele ab .

3. Se considerd numerele de doua cifre cu proprietatea ci dife-
renta dintre suma cifrelor si diferenta cifrelor este 12. Deter-
minati aceste numere §i suma lor.

4. Se considera urmatorul sir de numere: 1, 3, 6, 10, 15, ... .
a) Determinati urmatorii doi termeni ai sirului.
b) Determinati suma primilor 10 termeni ai sirului.

Testul Nr. 107

l. Suma a patru numere naturale nenule distincte este 13, iar

suma a cinci numere naturale nenule distincte este 18.

a) Determinati toate grupele de 4 numere si toate grupele de
5 numere.

b) Considerand numerele laolalta si ludndu-le o singura data,
aflati suma lor.

2. Cate grupe de 4 numere naturale nenule distincte cuprinse
intre 10 si 25 au proprietatea ca numerele nu se Tmpart exact
la 3, dar suma lor se Tmparte exact la 3?

3. Se consideri sirurile de numere:
I. 1,1,2,3,3,4,5,5,6, ..., 29, 29, 30;
5



1. 1,2,2,3,4,4,5,6,6, ..., 29, 30, 30.

a) Determinati numdrul de termeni ai fiecarui sir.

b) Determinati suma termenilor fiecarui sir.

c) Ce numere se afla pe pozitiile 29 si 30 in fiecarui sir?

4. Determinati numarul numerelor ab de doua cifre, stiind ci
a-b<9-3a.

Testul Nr. 108

l. Determinati trei numere naturale impare consecutive a ciror

®

suma este un numar de forma aa .

2. In cercurile din figura aliturati /1
sunt scrise numerele 1, 2, 3,4, 5, 6,
7 o singurd data. Sagetile sunt ori- @
entate de la un numar mai mare la /1
un numdr mai mic. Determinati
numerele a, b, ¢, d. @

\
@

\
©,

i

©
?

O

3. Se considera sirul de numere 1, 4, 3,6,5,8,7,10,9, ....
a) Determinati urmatoarele 4 numere din sir.
b) Calculati suma primelor 21 numere din sir.

4. Mai multi copii sunt asezati pe un rand, astfel incét intre orice
doi bdieti se afld doua fete. Numarul total al copiilor este 40.
Determinati numarul de fete din grup.
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Testul Nr. 109

l. Determinati trei numere naturale pare consecutive a ciror

suma este de forma aaa .

2. O persoani urci si coboara o panti in 12 ore. A doua zi urca

si coboara panta in 9 ore. Incepand de a doua zi, persoana ur-
ca de doua ori mai incet si coboara de 3 ori mai repede. In cat
timp urca si coboara panta in a treia zi?

3. Numerele 3, 5, 7, 9, 11, 13 sunt impartite Tn grupe de cate
doud numere. Suma numerelor din prima grupa este 14, iar
suma numerelor din a doua grupa este 18. Ce numere sunt in
a treia grupa?

4. Numirul total de mere aflate in trei cosuri este un numar de
doua cifre. Daca din primul cos se iau 20 de mere si se pun in
al doilea cos, atunci in fiecare cos se afla acelasi numar de
mere. Cate mere se afla in fiecare cos, daca numarul de mere
din al doilea cos este un numar de doua cifre?

TestulNr. 110

I. A 16-a parte dintr-un numdr natural este un numdr natural de
doua cifre, iar a 24-a parte din acelasi numar natural este un
numar de o cifra. Aflati numarul.

2. Trei elevi au impreuna 87 de timbre. Daca primul elev da

celui de-al doilea 2 timbre si celui de-al treilea 4 timbre, iar al
doilea da celui de-al treilea 4 timbre, numerele ce reprezinta
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timbrele avute de elevi sunt numere impare consecutive. Cate
timbre au avut initial elevii?

3. Se considera sirul 2, 3,4,7,8,9,12,13, 14, ... .
a) Precizati regula de formare a termenilor sirului si determi-
nati urmatorii trei termeni ai sirului.
b) Determinati suma termenilor aflati pe pozitiile 23, 24, 25,
26, 27, 28 in sir.

4. Se scriu toate numerele de la 20 la 100 inclusiv. Un copil ale-
ge numerele de la stdnga la dreapta, Incepand cu 20, din 3 in
3. Al doilea copil alege numerele de la dreapta la stanga, in-
cepand cu 100, din 5 1n 5.
a) Care este numarul ales simultan de cei doi copii?
b) Care este suma numerelor alese de copii?

Testul Nr. 111

I. Elementele corespunzitoare ale sirului de pe linia a doua,

respectiv de pe linia a treia, se obtin din elementele de pe
prima linie, aplicand aceeasi reguld. Determinati numerele a,

b,c,d e, f,g h,i,j.

2 14151781011 ]|c | e | g]| i
S |11 |14 12023129 | a |47 | f |145]
1119231293543 | b | d |103| h |209

2. Varstele a 4 persoane sunt exprimate prin numere naturale.
a) Aratati cd existd doud cazuri in care suma varstelor este
aceeasi, stiind ca produsul numerelor ce exprima varstele
este 36.
b) Cand se obtine cea mai mica suma?
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3. 1n trei cosuri se afla 84 de nuci, 69 de nuci, 24 de nuci. Un

pas consta Tn mutarea a 2 nuci din primul cos in al doilea si a

3 nuci din primul in al treilea, respectiv a 4 nuci din al doilea

cos in al treilea cos.

a) Dupa cati pasi numerele de nuci din cele trei cosuri sunt
egale?

b) Care este numarul maxim de pasi ce pot fi facuti si cate
nuci raman in fiecare cos in acest caz?

4. Care este numarul minim de betisoare de lungimi egale nece-
sare pentru a construi 14 patrate?

Testul Nr. 112

l. Completati tabelul urmdtor, stiind ci se foloseste o singura
regula.

l65[43[32] a | b |

2. In 3 vase se afld nuci. Daci se ia un sfert din numarul nucilor
din primul vas si se adauga in cel de-al doilea vas, atunci in al
doilea se afla 3 sferturi din numarul initial de nuci din primul
vas. Dacad se ia o treime din numarul initial al nucilor din al
doilea vas si se adauga in al treilea vas, atunci in al doilea vas
se va afla jumatate din numarul nucilor din al doilea vas.

a) Determinati cel mai mic numar natural diferit de 1 prin ca-
re se imparte suma numerelor nucilor din cele 3 vase.
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b) Cate nuci se aflau initial in fiecare din cele 3 vase, daca
dupa mutarile indicate, In cele 3 vase se afla 125 de nuci?

3. Cate triplete de numere naturale nenule a, b, c,cua + b + ¢ =

= 15, Indeplinesc conditia cd suma oricaror doud dintre nu-
mere este mai mare decat al treilea numar?

4. a) La ce numir natural diferit de 1 se imparte exact produsul
oricaror 4 numere naturale consecutive?
b) Scrieti ca produs de 4 numere naturale consecutive nume-
rele:
i) 78; i1) 202; iii) 1680; iv) 8040.

TestulNr. 113

I. Un numir de 23 de copii stau in jurul unei mese rotunde. Ei
isi spun numarul din 6 in 6.
a) Ce numere nu au fost pronuntate panad in momentul in care
unul dintre ei si-a pronuntat numarul a doua oara?
b) Ce numar a fost pronuntat a 215-a oara?

2. Determinati suma a trei numere, stiind ca fiecare numar im-

partit la 11 de catul de 3 ori mai mic decat restul. Se stie ca
cele trei numere sunt distincte.

3. Se considera 6 numere a ciror sumi este S. Din ultimul nu-
mar se ia de 5 ori cate 4 si se adauga 4 la fiecare din cele 5
numere. Se obtin 6 numere consecutive. Aflati numerele, da-

ca suma este:
1) 91; i1) 107; 1ii) 122; iv) 148.

80



4. Determinati un numir de 4 cifre, stiind ca daca ii adiugim 6

la stanga, se obtine un numar de 3 ori mai mare decat daca ii
adaugam 8 la dreapta.

Testul Nr. 114

1. Pe un cerc sunt asezate 7 numere, a caror suma este 91. De-

monstrati cd existd cel putin doud numere aldturate, a caror
suma este cel putin egala cu 26.

2. Intr-o curte sunt oi, miei, gini si pui de gdind. La fiecare 2
miei este o oaie, la fiecare 2 giini sunt 11 pui de giina. In to-
tal sunt 110 capete si 232 de picioare. Cate oi si cate gaini
sunt in curte?

3. O giini face 2 oud in 3 zile.
a) Cate oud fac 6 gdini In 12 zile?
b) Cate gdini fac 72 de oud in 9 zile?

4. Suma a doua numere este 248. Determinati cele doua numere,
stiind ca daca primului numar i se sterge o cifra, atunci rama-
ne egal cu al doilea.

Testul Nr. 115

l. Suma S a trei numere naturale este mai mare decat produsul
dintre 4 si primul numar si mai micd decat produsul dintre 5
si ultimul numar. Demonstrati ca exista cel putin 101 triplete
de numere pentru care avem S < 2020.
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2. Suma a trei numere naturale este 84. Se maresc numerele cu
3 numere ce reprezintd resturi consecutive ale impartirii unui
numar natural la 7. Aflati cele trei numere.

3. Fie numrul ab astfel incat P =ab-ba are ultima cifrd egala
cu 8.
a) Determinati ab daci P are 3 cifte.
b) Determinati ab daci toate cifrele lui P sunt numere pare.

4. Se considerda suma S=1+2+3 + ... + 19 + 20. Se fac inlo-

2

cuiri in S de forma ,,+ a” cu ,,—a”.

a) Aratati ca se poate inlocui §i ,,+ 17 cu ,,— 1.

b) Care sunt toate valorile pe care le poate lua S dupa astfel
de inlocuiri?

c) Care este numdrul maxim, respectiv numarul minim de in-
locuiri, astfel incat sa obtinem S = 36.
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Solu,tii

Testul Nr. 1

. Vom considera cazul in care b, ¢, d pot fi si egale cu 0. Daca a > 2,
nu avem solutie. Dacd a = 1, rezultd ca bcd +bc+b = 905. Evi-
dent nu convine b =9 si b < 7. Daca b = 8, rezultd c¢d +c¢ = 905 —
— 888 =17. Obtinem abcd = 1816.

. Fie 5x si 2x varstele actuale ale mamei si fiului. Din 5x + 2 + 2x +
+ 2 = 60 rezultd x = 8. Mama are 40 ani, iar fiul are 16 ani. Din
2-(16+n)=40+ nrezulta n=8.

. Cea mai mica suma a 12 numere naturale nenule este S=1+ 2 +
+ ...+ 12=78. Avem 81 — 78 = 3. Avem solutiile (1, 2, 3, ..., 9,
10, 11, 15),(1,2,3,...,9, 10,12, 14), (1, 2,3, ..., 9, 11, 12, 13).
8+8:(1+ta-7-8)=12=a-14=8:(12-8)=2=a=16.

Testul Nr. 2

. Fie3 - %z&,unde3£x£7,y=x+ 1, z = x + 2. Obtinem
300-a+30-b+3-c=111-x+ 12, de unde abc =37 - x + 4.
Pentru x € {3, 4,5, 6,7} rezultd abc € {115,152, 189, 226, 263}.
Pentru cazul 3 - abc = zyx obtinem 3 - abc = (37 - x — 70) - 3, de
unde abc =37 -x—70. Avem abc € {511,251, 984, 622, 362}.

. Fie numerele 7x — 3, 7x - 2, Tx — 1, 7x, 7x + 1, 7x + 2, 7x + 3.
Atunci S = 49x. Deoarece S se imparte exact la 5, avem x =5n, n €
e N. Din 200 <49 - 5n < 500 rezulta n € {1, 2} si deci x € {5,

10}. Numerele sunt 32, 33, ..., 37, 38 sau 67, 68, ..., 72, 73.
. Nu putem avea decidt x = 4 sau x = 5. Dacd x = 4, atunci avem

44y —Mz=y-z six+y—z=4+y—ze {10, 11, 12, 13}. Daci
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x =15, avem %—E:% +y—-2z<99. Atuncix +y -z € {10,
11,12, 13, 14}.

. Notam cu x, 2x, 5x preturile unui caiet, unui pix, unui stilou. Avem
3x+6-2x+ 5x =120 si deci x =6 lei, 2x = 12 lei, Sx = 30 lei.

Testul Nr. 3

. (26+4):6=5;(5+5):5=2;(6+2):4=2;3a-1=2=a=1.

. La 10 bile verzi corespund 6 bile negre si 4 bile albe. Avem o
,.grupd” formata din 10 + 6 + 4 = 20 bile. in total sunt 100 : 20 =5
grupe. Sunt 50 de bile verzi, 30 de bile negre si 20 de bile albe.

. Avema € {1,2,3,4,5,6,7,8,9}sib e {7,8,9}. Sunt9 - 3 =27
de numere.

. Fie numerele 52n + 1), 52n + 3), 52n + 5), 52n + 7). Avem
10n-4+5+15+25+35=40n+ 80 =480 = n = 10 = numerele
105, 115, 125, 135.

Testul Nr. 4

. Avem obligatoriu [ =0, T =9, C = 1. Pentru (O, E) avem cazurile
(3, 8),(7,4), (5, 6), (6,5), (4,7), (8, 3). Pentru O =3, E = 8§ rezulta
D+ R+ 1=10+N. Pentru (D, R, N) avem solutiile (4, 7, 2), (5, 6, 2),
(6, 5, 2), (7, 4, 2). Analog obtinem inca 4 solutii pentru O = 8§,
E=3.

. O sticld plind are tot atata suc cat doua sticle umplute pe jumatate.
Persoanele vor primi: I) 4 sticle pline, 1 sticla goala si 1 pe jumata-
te, iar II) si IIT) cate 3 sticle pline si cate 3 ,jumatati”.

. Dacd a = 1, avem 3b + ¢ = 16 si atunci abc € {137, 144, 151}.
Daca a = 2, avem 3b + ¢ = 8 si atunci abc € {208, 215, 222}. S =
=137+ 144+ 151 + 208 + 215 + 222 = 1077.

. Notdm numarul cu 12x (12 a fost ales astfel incat sa fie cel mai mic
numdr care se imparte exact la 2, 6, 4, 3). Avem 6x — 2x = 4x — 3x
+2016. Rezulta 3x = 2016 si numarul este 12x = 8064.
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Testul Nr. 5

. Notdm a = 4n, b = 3m. Avem n + m = 25. Pentru (n, m) avem m =
=25—n,unden € {0, 1, 2, ..., 24, 25}. Pentru (a, b) avem solutii-
le (4n; 3(25 —n)), unde n = 0, 25, adica 26 de solutii.

. Pentru un dreptunghi 8 x 4 sunt necesare 8§ piese. Pentru patratul
8 x 8 sunt necesare 16 piese.

. a este numdr par, iar b este numar impar si min(a — b) = 1. Fie a =
=C2m-2)+2m+(2m+2)+Cm+4)=8m+4,b=02n—-1)+
+(C2n+1)+(2n+3)=6n+3. Avem8m+4=6n+3+1<4dm=
=3n. Exemple: m =3, n=4saum=6,n=8saum=9,n=12.

. Avem 1001(a + d) + 110(b + ¢) =3993. Avem a + d < 4 si cum
1001(a + d) 2 3993 — 110 - 18, rezultd cd a + d € {2, 3}. Daca
a+d=2,rezultd ca 110(b + ¢) = 1991 (fals). Dacda a + d = 3, re-
zultd b + ¢ =9. Se obtin 2 - 10 = 20 de numere.

Testul Nr. 6

: l-{lo(la+lj+l}:8~l—1:7;l~(la+lj:6~7—l:4lg
6 L4 \2 4 \2
1

—a+1=4-41; la=163;a=326.
2 2

. Fiea, b, ¢, d cele 4 numere. Presupunemcaa +b +c<18,a + b +
+d<18,a+tc+d<18,b + ¢ + d<18. Prin Insumare rezulta ca
3la+b+tc+d)y<72=a+ b+ c+d<24. Deci cel putin una din
cele 4 sume este cel putin egala cu 18.

. abc=5-bc+bc—10=100a=5-bc—10= bc =20a+2 = abc €
e {122,242,362,482} = S=1208.

. FieS=a+b,D=a—b.Avem3S=8D+6,S=%D +44. Rezul-

ta8D +6=D+44 -3,de unde D = 18 si apoi S = 50. Avem a =
=(§+D):2=34;,b=(S-D):2=16.
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Testul Nr. 7

. Notam cele trei numere cu a, b, ¢ si cu n numarul care se aduna.
Avema +b+c=66,a+n=30;b+n=22sic+n=41. Avem
(a+b+c)+3n=30+22+41,deunden=(93-66):3=9;a=
=21;b=13, c=32.

. Din abc =16-ac rezultd 106 = 60a + 15¢. Atunci ¢ este numar par

mai mic decat 4. Obtinem abc € {160, 172, 184, 196}.
. Notand cantitatile cu 2a, 3a, 4a rezultd a = 207 : (2 + 3 + 4) = 23.

Cantitatile sunt 46 ¢, 69 ¢, 92 /.
.at2016-1=2020;a=>5.

Testul Nr. 8

. Cumb + <18, avem a < 3. Pentrua =3 avem b = ¢ = 9. Pentru
a =2 avem bc € {89, 98, 99}. Pentru @ = 1 avem bc € {79, 88,
97, 89, 98, 99}. In total sunt 10 numere.

. Avem ab(cd —1) =400=10-40=16-25=20-20 = ab+cd €
€ {51,42,41,49}.

. Notdm cu a, a + 2, a + 4, a + 6 varstele copiilor si cu 8a + 24 var-
sta tatdlui, unde « € N'. Din (4a + 12) : 4 + (8a + 24) : 2 < 24 re-
zultd a = 1. Varstele sunt 1, 3, 5, 7, 32 (in ani).

. Fiex= abc. Se obtin trei cazuri:

1) abe + be =332; 1) abe + ab = 332;1II) abc+ ac = 332.

In primul caz avem solutiile date de abe e {266, 316}. In al doi-

lea caz avem abc = 302, iar in al treilea caz avem abe € {301}.

Testul Nr. 9

. Din ultima cifra a fiecarui numar rezulta ¢ = 0 (nu convine) sau ¢ =
= 5. Pentru ¢ = S rezultd ab0 =25-a-bsideci4<a-b <34 un-
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de cel putin una din cifrele a, b este cifra para. Daca b este cifra pa-

rd nu avem solutii. Daca a este cifra pard obtinem abc = 255.

. Avem x + y = a, unde x, y, a sunt cifre nenule cu 2 <a <9. Avem
A=1111a + 111a = 1222a, B = (111 + 11)a = 122a. Atunci 4 =
= 10B + 2a. Avem cazurile:

a 213451671819

nr. perechi (x,y))cux+y=a |1 |2 |3 [4]|5]6 |78

Suma resturiloreste4-1+6-2+8-3+10-4+12-5+14-6+
+16-7+18-8=380.

. Nu pot fi achitate pana la suma 8, sumele 1, 2, 4, 7, dar pot fi achi-
tate sumele 3, 5, 6. Grupam numerele mai mari sau egale cu 8 in
grupe de cate 5. Atunci orice numar din aceste grupe este o suma a
unor numere din grupele anterioare care pot fi achitate. Exemple: 8
=5+3,9=6+3,10=5+5,11=6+5,12 =6+ 6 etc. Riman
deci sumele 3, 5, 6.

. l—izg;108:2-5=27O;1—l=3;270:3-4=360(km).
55 4 4

Testul Nr. 10

.a) 101 - xp =9z 101z = xy =92z = xyz e {182, 273, 364, 455,
546, 637, 728, 819}; b) 4 - ab - 10101 =7 - ba - 10101 = 40a +
4b=70b+7a=a=2b= ab e {21, 42, 63, 84}.

1 1
273
mele initiale cu 2n, 3n, 4n. Suma cheltuita este 3n. Avem 3n =3 -
34 =102. Suma initialad este 9n = 306.

. abc =10-2@+b+c)+12=c=2= abc = 132.
.FieS=a+b+c.Dina+b+c>3arezultic>2a—-b. Din § <
<4b rezultd ¢ <3b —a. Fie2a—b=3b—a = c. Rezultd cd a = 4n,
b=3n,c=5n,8=12n. Luamn = 6.

< e .. - g
. Sumele ramase reprezinta -~ din sumele initiale. Notam su-
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Testul Nr. 11

. In cazul ab23 avem 90 de numere, din care scoatem numarul 2323.

In cazul a23b avem 90 de numere. In cazul 23ab avem 100 — 1 =
= 99 de numere. In total sunt 278 de numere. Suma este [(10 +
+11+...+99)-23]1+(10+ 11+ ... +99) +[(1 +2+ ... +99) —
—23]=14714.

. Sumele sunt 18 +17-1=35,9+2+16-1=27,6+3+16-1=
=25,2+3+3+15-1=23. Diferenta ceruta este 35 — 23 = 12.

ora 617 |8[9]10[11) 12|13 14 |15[16| 17|18

d 0120/40({60]60]|80/100({120]120|140|160|180|200

dy 0]0]01]40[40/40| 80 |120]120]120|120]160{200

S-au intalnit (a doua oard) la ora 18. Distanta este de 200 km.
. (301 +503 + 705 +907) — (200 + 402 + 604 + 806) = 404.

Testul Nr. 12

.13+8+d=T+tet+d=e=14;13+6+a=7+cta=c=12;
13+6+a=13+b+7=a=b+1();at+tb+d=7+14+d=>
=a+b=2112).Din(1)si(2Q)=>a=11,b=10;13+8 +d =
=13+10+7=d=9.

1316 | a
b|c
d|le |7

. Avem 5 perechi (2, 32), (5, 29), (8, 26), (11, 23), (14, 20) care au
suma 34. Raméne numarul 17. In cel mai ,,rau” caz alegem din cele
10 numere primele 5 numere sau ultimele 6 numere din sir. Al 6-
lea impreuna cu unul din cele 6 alese da suma 34.

. 1—%2%;(15+3):2-3=27;(27+3):2'3=45;(45+3):2-

3="72.
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. a)Avem 2Q2a +4b + ¢)+ (5a + b+ 7c) = 9(a + b + ¢). Obtinem
ca%a+b+c)=2-48+93=189siatuncia +b + c=21.

b) Avem (S5a + b+ 7¢c)— 2a+4b +c)=45sib =a+ 2c — 15.
Atunci @ + a + 2¢ — 15 + ¢ = 21, de unde 2a + 3¢ = 36. Solutiile
sunt (3, 8, 10), (6, 7, 8), (9, 6, 6), (12, 5, 4), (15, 4, 2), (18, 3, 0).

Testul Nr. 13

. Nu putem avea decat x € {1, 2}. Pentrux =1 avem 4y + z= 14 si
rezulta solutiile (1, 0, 14), (1, 1, 10), (1, 2, 6), (1, 3, 2). Pentru x =2
avem 4y + z =4 si rezulta solutiile (2, 0, 4), (2, 1, 0).

suma cheltuita suma ramasa suma completata
X 90 —x 2-(90—x)=180-2x
X 180 — 3x 220 — 3x
X 220 — 4x

220 — 4x =20 = x = 50. Tatal a dat 90 — 50 + 40 = 80 lei.

. Sunt 14 patrate de tip A si cate 13 patrate de tip B, respectiv C. O
albina de pe A se asazad pe B sau C. Daca albinele de pe A se asaza
numai pe B sau numai pe C, ramane o albina in zbor si deci un pa-
trat neocupat.

A|B|C|A|B|C|A|B
C|A|B|C|A|B|C|A
B|C|A|B|C|A|B|c
A|B|C|A|B|C|A|B
C|A|B|C|A|B|C|A

. Notand cu ¢ si n numarul de bile albe, respectiv negre, avem

(a, n) € {(34, 3), (35, 2), (36, 1)}.

Testul Nr. 14

L S=1+2+3+54+46+...+96+97+98+99)-2(4+8+ 12+
+...+96);8§=99-100:2-2-4(1+2+3+...+24)=99 .50 -
—4.24.25:2=3750.

. Numarul minim este: I) trec 2 copii si un adult; II) se intoarce un
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N

copil; III) trec 2 copii i un adult; IV) se intoarce un copil; V) trec
un adult si un copil.

a) 129 si 996.

Avem grupele (12, 21), (31, 13), (14, 41), (51, 15) intercalate cu
grupele (2, 3), (3, 2), (4, 3), (3, 4). Cele 8 numere sunt: 16, 61, 6, 5,
71,17,5, 6.

Testul Nr. 15

.Fiel<a<b<c<dcuat+tbt+c+d=12,a-b-c-d=24.Nu

putem avea d € {24, 12, 8}. Dacad =6, avema + b + ¢ = 6 si
a-b-c=4,deundea=b=1,c=4.

Numerele sunt 12, 21, 24, 42, 36, 63, 48, 84.
S=7+(115+151+511)+ (133 +313 +331)=1561.

a) Notdm cu » numarul de alegeri facute de cei doi copii pana cand
ajung simultan la acelasi numar. Din 33 + 4n = 150 — 5n rezulta
n =13, iar numarul este 33 +4 - 13 = 85.

b) Daca n si m sunt numarul de alegeri, trebuie sa avem 33 + 4n =
=150-5m,cum<30. Avem4(n + m)+m=M4+1=>m=4p+1,
p € N = n =28 — 5p = numerele sunt 45, 65, 85, 105, 125, 145,

care au suma 570.

Testul Nr. 16

1. 1 gdina .............. 12 boabe .....cocvvveveeereereenene, 2 minute
1 géind .............. 12:2=6Dboabe................... 1 minut
1 gdind .............. 100 - 6 = 600 boabe............. 100 minute
20 gaini ............. 600 boabe ..........cccceevueennnnne 100 : 20 = 5 minute
2. )1 +4+7+3x=30+x=>x=09;
b)y(1+4+7+3n)-2=3-30+n)=n=22.
3. a) 9 (figura 1); b) 10 (figura 2); c) 12 (figura 3)

AVAVS

Fig. 1 Fig. 2 Fig. 3
920




. 80-33=47;47-23=24,24-15=9;9-8=1,33-10=23;
23-8=15;15-a=8=a=7;10-b=8=b=2;8-c=7T=
=>c=1;2-d=1=d=1.

Testul Nr. 17

.30=14+18+6—-x=>x=8.

. 2:20+4-75+6-50+ 8 -45=1000 picaturi; 1000 : 100 - 3 cl =
=30 cl.

. Nu are importantd dacd ziua luatd este luni, marti etc. Numarul
maxim de zile se obtine pentru cel mai mic par (2 in cazul a), 1 in
cazul b)). Rezultatele apar in tabel.

luna de | numere pare | nr. max | numere impare | nr. max
31 zile 2,16, 30 3 1, 15,29 3
30 zile 2,16, 30 3 1, 15,29 3
29 zile 2,16 2 1, 15,29 3
28 zile 2,16 2 1, 15 2

Pentru numérul minim ludm prima zi in data 6, respectiv 5. Numa-
rul minim 1n toate cazurile este 2 (zilele 6, 20, respectiv 5, 19).

. Viteza este (192 — 96) : (5 — 3) = 48 km/h. Distanta este 48 - 3 +
+ 192 =336 km (sau 48 - 5 + 96 = 336).

Testul Nr. 18

. Smin = 339 pentru perechile (104, 235), (105, 234), (134, 205),
(135, 204);

Smax = 753 + 642 = 1395. Sunt 8 perechi.
.Avema=d+4,b=d+2,c=d+7,unded € {0,1,2} = S=
=4270 + 5381 + 6492 = 16143.

. Studiem cazul 1 <a < b <c. Evidentavem b + ¢ >a, c + a > b.
Dina+b>crezultaill=a +b +c¢>2c,deunde ¢ <5. Dacic <3,
rezultd a + b + ¢ £ 9 < 11 (fals). Avem deci ¢ € {4, 5}. Tripletele
sunt (3, 4,4), (1, 5,5),(2,4,5),(3,3,5). Intotal sunt 3 +3+6+3 =
= 15 triplete.
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.a=25b=c=d=26,x=25+25=50,y=25+26=51;z=151;
t = 52. Numerele impare de la 1 la 25 sunt scrise de 3 ori, iar cele
pare o data. In total sunt 13 - 3 + 13 = 52 de numere in fiecare sir;
S=01+2+3+4+...+260+2-2+4+...+26)=715;8 =
=85,-13-2=689; §;=S5, + 5, = 1404.

Testul Nr. 19

.a=6m +3=15p+12=a+3=6(m+1)=15(p+1)=30n,n €
e N. Avem a, = 30n - 3; a30=30-30-3=897. Din a, > 100 =

=n2>24.Dinag, <999 = n<33. Suma=304+5+ ... +33) -
—30-3=16560.

. Din 4 numere naturale consecutive, cate unul se imparte exact la 2,
3, 4. Numarul maxim este 24.

. Suma a 5 numere naturale pare consecutive este de forma (2n — 4) +
+2n-2)+2n+(2n+2)+(2n+4)=10n,n=>2. Din S, < 183 re-
zultd n < 18. Avem 17 solutii, iar numarul maxim este 2 - 18 +4 =
=40.

. Daca copilul este baiat, atunci familia are minim 2 bdieti si minim
o fata. Daca copilul este fatd, atunci familia are minim un baiat si
minim doud fete. Familia trebuie s aibd minim 2 béieti si minim
doua fete.

Testul Nr. 20

. Fie 3n, respectiv 5n numarul bilelor albe, respectiv negre din urna.
Din 100 £ 87 < 113 = 13 < n < 14. Sunt 39 de bile albe si 65 de
bile negre sau 42 de bile albe si 70 de bile negre.

. In 5 minute se fierb 10 oua de gasca. In 5 minute se fierb simultan
2 oud de gésca, 4 oud de ratd si 4 oud de giina. In 3 minute se fierb
9 oud de giina. In total sunt 5 + 5 + 3 = 13 minute.

. Distanta d de acasa la scoald este parcursa cu autobuzul in 10 mi-
nute, iar pe jos in 40 — 10 = 30 minute. Daca merge si la dus, si la
intors pe jos, timpul este de o ora.
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primul copil 4 8 12 16
al doilea copil 6 8 10 12
al treilea copil — 5 — 8
total creioane — 21 — 36

Testul Nr. 21

. Numarul numerelor impare este par. Fie numerele 2n + 1, 2n + 3,
2n+5,..,2n+2m—1,unde n > 0, m > 4. Suma lor este S=(2n +
+1+2n+2m—-1)-m:2=m-(2n +m). Dinm - 2n + m) = 64,
m >4, m numar par => m =4, n = 6 sau m = 8, n = 0. Numerele
sunt 13, 15,17,19sau l,3,5,7,9, 11, 13, 15.

. Copiii 1si spun numele in ordinea 1, 8, 15, 22, 7, 14, 21, 6, 13, 20,
5,12,19, 4,11, 18, 3, 10, 17, 2, 9, 16. Astfel si-au pronuntat toti
numele Tn 22 de pronuntdri. Avem 129 =5 - 22 + 19. A 129-a pro-
nuntare dupd 5 tururi de pronuntare este cu numarul 17.

. Dacia x este pretul unui obiect si p este profitul, din 3x + p = 147;
2x + p=99 avem x =48, p =3.

. a) Cautam un numar de forma 5bcb5 > 57975. Obtinem numarul
58085; b) 59995.

Testul Nr. 22

. 8 muncitori 4m 6 zile
1 muncitor 4 m 6-8=48 zile
1 muncitor I m 48 : 4 =12 zile
1 muncitor 10 m 12 -10=120 zile
20 muncitori 10 m 120 : 20 = 6 zile

. Auavut 10 + 12 + 18 = 40 nuci. Fiecare a primit cate 40 : (3 +5) =
= 5 nuci. Cei trei elevi au cedat 10 — 5 = 5 nuci, 12 — 5 = 7 nuci,
18 — 5 = 13 nuci, adica 1n total 25 de nuci. Pentru fiecare nuca au
primit cate 250 : 25 = 10 alune. Primii 3 elevi au primit 50, 70, 130
alune.

. Notam cu D grupa lui Darius si cu T grupa Taniei. Avem cazurile:
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T 0 O D 0 0 elevi=24
0T 0 D 0 0 0 28
0 0T D 0 0 0 O 32
0 0 0 T=D 0 0 0 0 O 36
0 0 0 D T 0 0 0 0 0 40
0 0 0 D 0O T 0 0 0 0 ©0 44
. 22:(l—l)=22:i=264.
4 6 12

Testul Nr. 23

. Notam sumele cu 4n, 6n, 10n. Din 201 = 200 rezultd » = 10. Sume-
le sunt 40 lei, 60 lei, 100 lei.

. Fie a numarul mieilor, 2a numarul oilor, » numarul gainilor si 8
numarul puilor. Avem 3a + 9b = 96, de unde a + 3b = 32. Avem
12a + 186 = 204, de unde 2a + 3b = 34. Obtinem a = 2, b = 10.
Sunt 4 oi, 2 miei, 10 gdini, 80 pui.

. Fie cifrele a > b > ¢ > d > e. Cea mai mare suma este:

abcde+ abced = 98765 + 98756 = 197521. Cea mai mica diferentd

este yztuv—yztvu =9(u—v) =9 - 1 =9 (conditii y # 0, u = v+ 1).

.a) lgiind 4zile 3oud b) 4zile 3oud 1 gdina
1l gdina 8zile 6oud 4zile 24oud 8 géini
6gaini  8zile 36oua 8zile 24o0ud 4 giini

Testul Nr. 24

. Dupa 4 salturi ale iepurelui, cainele parcurge mai mult cu un me-
tru. Iepurele este prins dupa 40 - 4 = 160 de salturi ale iepurelui. In
timp ce iepurele face 160 de salturi, cainele face 160 : 4 - 3 = 120
de salturi.

. Lungimea maxima este 8 - 2 + 9 - 4 =52 m. Lungimea minima este
8-2+7-4=44m.

. Fie(n—l)+n+(n+l)=%,b=a+l,c=a+2.Rezulté3n=
=111a + 12, adicain =37a+4. Cum 1 < a <7, avem 7 cazuri.
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Pentru 31 = cha avem 1 < a < 7, adica 8 cazuri. In total sunt 15
cazuri.

. Dacd ab are 2 cifre, avem 600 + n = 10n + 96 si deci n = 56. Daca
n= abc, avem 6000 + n = 101 + 96 si deci n = 656.

Testul Nr. 25

. Suma platita de fiecare a fost de (24 + 28 +29 +31+33-65):5=
= 16 lei. Sumele ramase sunt de 8 lei, 12 lei, 13 lei, 15 lei, 17 lei.

. Cel mai mic patrat ce se poate obtine este cu latura 6 (sunt necesare
6 placute). Se pot obtine doar patrate cu laturile 12, 18, 24 cu nu-
marul de placute 6 - 4 =24; 24 - 4 = 96 etc.

. Suma primelor » numere naturale consecutive este S, =n - (n+ 1) : 2.
Pentru n > 3 avem sumele 6, 10, 15, 21, 28, 36, 45, 55, 66, 78 etc.
Sumele cerute sunt 36, 37, 38. Pentru S = 36 ludm numerele 1, 2, 3,
4, ..., 8. Pentru § = 38 avem 38 = 66 — 28 si deci numerele 8, 9, 10,
11.

. Fie distanta d = 60 km. Avem ¢, =60 : 20 =3 (h); ,=60:30=2
(h); v=2-60: (2 + 3) = 24 km/h. Este corecta solutia?

Testul Nr. 26

. Suma dintre o treime si o sesime este o doime. Suma dintre o doi-
me si un sfert este trei sferturi. Numarul total convenabil este 48
(se Tmparte exact la 4, la 3 si la 6). Sunt 16 meri, 12 pruni, 8 ciresi
si 12 caisi.

. Notam numerele cu 2a, 2a + 1, 2b, 2b + 1, cu 5 < a < b £ 49.
Avem 4(a + b) +2=70=4 .17 + 2 si deci a + b = 17. Pentru
(a, b) avem solutiile: (5, 12), (6, 11), (7, 10), (8, 9). Perechile ceru-
te sunt: (10, 25), (12, 23), (14, 21), (16, 19).

. Din 2b-6=x5d = b € {5, 6}. Daca b = 5, din a25-6=4c50
rezultia=7,c=3saua=8,¢c=9. Daca b =06, din a26-6 =4c56
rezultia=7,c=3saua =28, ¢c=9. Avem 7530 + 7636 + 8590 +
+ 8696 = 32352.
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Numarul minim este 11 - 2 + 5 = 27 de participanti. Numarul ma-
xim este 12 - 7 = 84 de participanti.

Testul Nr. 27

Daca anul nasterii este 19xy, din 2016 = 19xy + 1 + 9 +x + y re-

zultd 11x + 2y = 106 si obtinem 19xy = 1989. Dacéa anul nasterii

este 20xy, din 2016 = 20xy +2 +x + y rezultd 11x + 2y = 14 si
decix =0, y=7. Varsta in 2030 este 41 ani sau 23 ani.
Dina=6b+r,at11=50b+3)+tr,r<4,rezultib=4,a=24+r.
Avem solutiile (24, 4), (25, 4), (26, 4), (27, 4).

S,=aa <onn+1)=22a=ne {10,11} = §, € {55, 66}.
Avem 0+ 1+2+3+4+5+8=23si suma 689 + 8543210 =
= 8543899.

Testul Nr. 28

Daca a si b sunt vitezele, iIn m/s, avema + b=2- (48 +12) : 12 =
=10sia-b=2-(48+12):30=4.Obtinema=7,b=3.

.Dina—- (b +c)=2(0b +c)sia=4b+ 2c avem a = 3b + 3c. Din

4b +2c=3b + 3crezultd b = c si apoi a = 6b. Din 8b = 488 rezulta
b = 61. Numerele sunt 366, 61, 61.

Avem 11 -a - 11 -b=cdc < 121 - a - b = cdc. Atunci cde e
e {121, 242,363, 484}, care corespund cazurilora - b € {1, 2, 3, 4}.

Obtinem abcd e {1112, 1224, 2124, 1336, 3136, 1448, 2248,
1560, 1674, 1784, 1896, 2372, 4148} siapoia + b+ c +d € {5, 9,
13, 16, 17}.

Numarul total de patrate este (22 - 2) - (16 - 2) = 1408. Un sfert de
pagina contine 1408 : 4 = 352 patrate. Numarul de pagini colorate
pe zile este dat de 1, 2, 4, 8, 16, 32, 64, 128, 256, 512 etc. Avem 1
+2+4+8+16+ 32+ 64+ 128 = 255 patrate colorate in 8 zile.
Depasim 352 patrate colorate in a 9-a zi.
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Testul Nr. 29

Cazull):a+b+c=8c;a+tb=Tc=>a=4c,b=3c,ce {1,2,3,4}.
Cazul2):a+b+c=8c;atc=7b=>a=6c¢c,b=c,ce{1,2,3,4}.
Avem 8 solutii: (4, 3, 1), (8, 6, 2), (12,9, 3), (16, 12, 4), (6, 1, 1),
(12, 2, 2), (18, 3, 3), (24, 4, 4). Ultimele doua solutii convin?
a=2b+ca=4c=>2b+2c=4c=>b=c=a=4b=06b=
=126 =>b=c=21;a=84.

Notam numarul initial de bile din cele 4 cutii cu a, 3b, 8c, 5d.
Avema + b=2b+2c=6¢c +d=4d. Obtinemd =2¢c,b=3c,a=
=5c,d=2c,5c+9c+ 8c+ 10c = 320 = ¢ = 10. In cutii se aflau
50, 90, 80, respectiv 100 de bile.

Prin adunarea relatiilor rezultd a + ¢+ 2b=a + ¢ + 10 si deci b =
=5,a=c+ 1. Rezultd S = 150 + 251 + 352 + 453 + ... + 958 =
=4986.

Testul Nr. 30

. Pasarea a zburat 120 : (11 + 9) = 6 ore si a parcurs 15 - 6 = 90 km.
.Da=2;10b+c)+c+d=2.Dacab +c=6,c+d=2, avem:

ab —(c+d)=2b —2 € {22,23,24}. Daca b +c=5,c +d = 12,
avem ab —(c +d)=2b —12 € {8,9, 10, 11, 12, 13},
Ma=1;10b +c)+c+d=162. Nuputemaveac +d=2,b +c=
=16.Dacic +d=12,b+c=15fieS=ab —(c +d)= 1b — 12.
Obtinem S € {4, 5, 6, 7}.

.Dinl<a<b,a+b+2<9rezultaa € {1, 2,3}. Suma este 125 +

+ 136 + 147 + 158 + 169 + 237 + 248 + 259 + 349 = 1828,
Avema=d+5,b=2+dc=d+7,de {0,1,2},S=4d+ 14 ¢
€ {14, 18,22} =22 + 14 = 36.
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Testul Nr. 31

. Daca impartitorul este 9, avem numerele 97 + 7, 1 < n < 10. Daca
impartitorul este 8, avem numerele 8m + 7, 1 < m < 11. In total
avem 21 de numere si sumaceruta 8 - 1 +9-10+7=112.
.Fiea=b- c+r. Avema=6r-2r + r.Dina > 100 avem r > 3.
Din a £999 avem r < 9. Obtinem 7 Tmpartiri.

. Fie numerele a, b, c. CazulI):a + 13 =b+15;a+14=c+9 =
=a=26,b=24,c=31.Cazulll): c+10=b+15c+ 11 =a+
+12=a=28,b=24,c=29.
.2-0=2;1-0=1;6-1=52-1=1;5-1=4;a=4-1=3.

Testul Nr. 32

. Fiea+b+c=58.Cazull):a+10=2n-2;b+2=2n,c+ 14=
=2n+2=n=14,a=16,b=26,c=16. Cazulll): a + 10 =2n + 2;
b+2=2nc+14=2n+2=>n=14,a=20,b=26,c=12.

. Fie 8n numarul elevilor inscrisi. Avem 7n + 5 = 15(n — 5). Obtinem
n=10; 8 = 80. Trebuie sd vina 80 — 70 — 5 = 5.

. Numarul minim este 14: AGB; AFIHB; AFQRBB; AFXB;
AEJHB; AEJIQRB; AEJIXB; ACNPUB; ACTB; ALKNPUB;
ACKTB; AMPUB; AMNTB; ASB. Considerand ca avem 15 patra-
te de laturd a, lungimea drumului minim este 8a.

. Avem 365=7-52+ 1; 366 =7 - 52 + 2. Numarul minim de ani
consecutivi este 5, din care primul si ultimul an sunt ani bisecti.
Numarul total de sdptdmani in cei 5 ani este 52 - 5+ 1 = 261.
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Testul Nr. 33

. Un mobil efectueaza 2 tururi complete, iar celdlalt 3 tururi comple-
te, indiferent de sensul de parcurs. Timpul in ambele cazuri este 6 -
2 =3 - 4 minute.

. Notdm cu a lungimea unui patrat mic din figura datd. Din doua
figuri se obtine un dreptunghi cu dimensiunile 5a si 2a. Patratul are
dimensiunea minimd 10a. Vom folosi doud randuri de céte 5
dreptunghiuri. In total sunt 5 - 2 - 2 = 20 de piese.

. Notdm numerele cua §i b, S =a + b. Din 4(a — 9) = b + 12 rezulta
4a—-12)=b.Fieb=4n,a=n+12,S5=5n+ 12 <9 = npax =
=24, Spax = 132 =36 + 96, nppin = 3, a = 15, b =12, Syyin = 27.

. Daca Nicu este in fata lui George, iar 12n este numarul total al
copiilor, avem 4n + 3n+ 8 + 1 + 1 = 12n. Obtinem n =2, 12n = 24.
Daca primul este George, avem 4n =9 + 3n si deci 12n = 108.

Testul Nr. 34

. Luam 8 bete AB, CD, EF, GH, AG, MN, PQ, BH ca in figura de
mai jos.

A M P B
C D

F
G N Q H

. Prin scaderea egalitatilor rezulta a + b =7. Avem 17 =2(a + b) +
+ b + csi b + ¢ =3. Obtinem solutiile (7, 0, 3), (6, 1, 2), (5, 2, 1),
(4,3,0)siS € {7,8,9,10}.

. Notdm numerele cua <b<c<d<3a.Dacab>6,avemc>7,d >
>8,3a>9siatuncia + b + ¢ +d+ 3a > 31. Dacd b < 3, atunci
a<2si3a<6siatuncia + b +c+d+3a=20. Daca b <3, atunci
a<2sia+b+c+d+3a<20.Ramane b =4. Nu putem avea a <
<2.Ramane a=3siatuncic=7,d = 8.
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. 57 luni = 4 ani + 9 luni; 57 saptdmani + 58 zile = 1 an + 94 zile
(sau 1 an si 93 zile) > 1 an si 3 luni. Persoana are (57 + 4) ani +
+ (9 + 3) luni, adica 62 ani.

Testul Nr. 35

[EE

KIEGERED

. Un ucenic face pe zi 0 norma, iar un muncitor face 2 norme. Lucra-
rea se face cu (10 - 2+ 16) - 12 =36 - 12 norme. Lucrarea este ter-
minatain36-12:(15-2+18)=3-4-3-12:(4-12)=9 zile.

. Notdm cu V masa vasului si cu 4a masa apei dintr-un vas plin.
Avem 18(V + 4a) = 162 si 5(V + 4a) + 7(V + 2a) + 6(V + 3a) =
= 122. Prin scadere rezultd 18V + 72a — (18V + 52a) = 162 — 122.
Rezultia=2,V=1,4a=28.

. Avem ¢ - ¢ = bc, de unde bc € {25, 36}. Daca bc = 25, avem
2b =15 (fals). Daca bc =36,avem3a=6sia+b +c=11.

Testul Nr. 36

. Avem abc = 48; ab(c + 1) = 72; ac(b + 1) = 60; bc(a + 1) = 56.
Obtinem ab = 72 — 48 = 24; ac = 60 — 48 = 12; bc = 56 — 48 = 8.
Din ab=2 - ac, ab =73 - bc rezultd a = 3¢. Din ab = 2 - ac rezulta
b=2c.Din8=2c-crezultac=2. Avema +b +c=6+4+2=
=12.

. Avem evident n > 3. Numerele 3 si 4 sunt solutii ale problemei. Fie
n>5 Avemn=((n-2)-1+ 2 si cum restul este 2, numarul » nu
se imparte exact la n — 2.

. La fiecare 60 de zile, elevul economiseste 60 : 20 - 100 — 60 : 15 -
-50 =100 lei. In 360 de zile economiseste 360 : 60 - 100 = 600 lei.
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. Pe linii luam cifrele (a, x, b), (¢, x, d), (e, x, f). Avema + b + x =
=ct+x+td=e+x+f,deundea+b=c+d=e+fsia+b+
tct+tdtet+f+x=1+2+..+7=28.Fieatb+tc+td+e+
+f=8=3(a +b). Atunci § —2x =28 < S =2(x + 14). Cum S se
imparte exact la 3, rezultd x € {1, 4, 7}. Pentru x = 4 avem pere-
chile (1, 7), (2, 6), (3, 5). Pentru x = 1 avem perechile (2, 7), (3, 6),
(4, 5), iar pentru x = 7 avem perechile (1, 6), (2, 5), (3, 4).

Testul Nr. 37

. 126 =8 - 15 + 6 (pot fi cumparate 15 obiecte). La ofertd avem
126 =7 - 18; 18 : 7=2 rest 4. Se pot cumpara 15 + 2 = 17 obiecte.

. Fie ¢ timpul la dus. Avem d = 8¢ = 4(6 — ¢). Obtinem ¢ = 2 (ore) si
2d=16-2=32km.

. Numéarulgaare 1 -9+ (32-9) - 2 =55 cifre.

a) Raman 55 — 48 = 7 cifre, din care 3 cifre de 9 si apoi din 303
132 elimindm 3 cifre. Obtinem numarul 999 333. b) Raman 55 —
— 49 = 6 cifre. Retinem prima cifrd de 0 de la 10, de la 20, de la
30. Obtinem numarul 100 012.
.Avema=4b,c=2b+3,d=2b-5;5=96-2.Din33 <95 -2 <
<42rezultab=4,a =16,c=11,d=3.

Testul Nr. 38

. Daca feste varsta fiului, din 7f = f'+ 24 rezultd f' = 4. Tatal are 28
ani. Din 5(4 + x) = 2(28 + x) rezultd x = 12 (ani).

. Avem S(4) =4a + 6, S(B) = 3b + 3. Pentru a > b avem S(4) + S(B) >
>2. Pentrua =»b+ 3 obtinemb=1,a=4.Dacda =5+ 2, avem
suma 6a +3.Cum b > 1, a > 1, si suma > 21. Pentru § = 21 rezulta
a=3,b=1.Pentru S=27,avema=4,b=2.Dacaa =5b+1,
avem B={a—1,a,a+ 1} si suma 5a + 5. Cum 5a + 5 <28, rezul-
td a < 4. Obtinem pentru (a, b) solutiile (2, 1), (3, 2), (4, 3), (3, 1),
4,2), (4, 1).

. Daca una din cifre este jumatate din alta cifra, dar este dublul altei
cifre, cifrele sunt 4a, 2a, a, adica 1, 2, 4, respectiv 2, 4, 8. Se
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formeaza cate 6 numere a caror suma este 2(a + 2a + 4a) - 111 =
=222 - 7a =1554a. Suma ceruta este 1554(1 +2) = 4662.
. Avem (ab—a)—(ab—-b)=b—-a=36-35=1.Rezulta b—1 =a.
Din36=ab—a=a(b—1)=a-aavema=6,apoi b="7.

Testul Nr. 39

.Avemn=1+2+3+4+5+6=21.Deoarece21 =6+7+3+5,
21=1+2+3+4+ 11, rezulta ca n este numarul cautat.

. Pe linia # se aflda n + 1 elemente. Pe liniile de la 1 la 7 se afla pri-
mele 2 +3+4+5+6+7+ 8 =235 de numere naturale nenule.
Suma ceruta este 36 + 37 +38 +39+ 40 +41 +42 +43 + 44 =
=360.

. Cifrele 1, 2, 3 au fost folositede 1 +1+ 11+ 1+ 1 =15 ori, cifra 4
del+1+1+1+7=11ori, cifra 5 de 5 ori, iar cifrele 6, 7, 8, 9
de 4 ori.

. a) Notand vitezele cu 4a si 4b, avem 4a + 4b=36sia+3=b + 4.
Obtinem a = 5, b =4, v; = 20 km/h, v, = 16 km/h. b) 12 minute si
15 minute reprezintd o cincime, respectiv un sfert dintr-o ora.
Avem?20:5+16:4=8km.

Testul Nr. 40

.a=4+2d,b=2d-4,c=4d,S=a+b+c+d=9d. Din 80 <
<9d<89=d=9,a=22,b=14,c=36.

1 +2+3+44+6-5-T7=4,26+53-71-4=4;23+56-7T71—
—4=4;1+3+5+7-6-4-2=4,
. Daca avem pe o coloana forma alaturata, atunciz=3x—2y. | X
Avema=5,b=4,¢c=28. y
z

. Ultima cifrd a numarului a - b este 6 in cazurile ab e {16, 61, 23,
32, 49, 94}. Convin ab e {16, 61, 23, 32}. Avem 16 - 61 =61 -
-16=976,23 -32=32-23="736.
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Testul Nr. 41

. Fienumerele 2n-3,2n—-1,2n+1,2n+3,cun=>7,a > 0. Avem
S=8n+a. Cum8n +a <79, avemn € {7,8,9}. Dacan =17,
avem §=56+a<79=a € {0,1,2,...,23}. Daca n = 8, avem
S=64+a<79=ae{0,1,2,...,15}. Dacin=9,avem 72 + a <
<79=ae{0,1,...,7}. in total sunt 24 + 16 + 8 =48 de solutii.

. Daca 4n si 3n sunt sumele primilor doi elevi, al treilea are 2n + 8.
Din 4n + 3n + 2n + 8 = 188 rezulta n = 20. Sumele au fost 80, 60,
48 lei.

. Notam numerele cu 10 — 3n, 10 — 2n, 10 — n, 10, 10 + n, 10 + 2n,
10 + 3n. Nu are importanta ordonarea (crescator sau descrescator).
Suma numerelor este 70. Din 10—-3n>0 = n € {1, 2, 3}. Proble-
ma are 4 solutii: (7, 8, 9, 10, 11, 12, 13), (4, 6, 8, 10, 12, 14, 16),
(1,4,7,10, 13, 16, 19), (10, 10, 10, 10, 10, 10, 10).

. 2 pere cantaresc cat 3 mere, respectiv cat 9 nuci. Notdm masa unui
mar, unei pere, unei nuci cu 6m, 9m, 2m. Avem 6m + 9m + 2m =
=340 = m = 20. Masele fructelor sunt 120, 180, 40 de grame.

Testul Nr. 42

. Notam cu a, b, ¢ numarul bancnotelor de 1, 5, respectiv 10 lei. Din
atb+c=21,a+5b+10c=102 rezultda 4b + 9c =81 sideci b €
€ {0, 9, 18}. Avem solutiile (12, 0, 9), (7, 9, 5), (2, 18, 1).
.D+C+I-R=7=C-I+R+C+I-R=T=(C+1){I+1)=
=8=2-4=4-2. Avem C=1,I=3,Re {1,2,0},D=4+R>
=5€{9,11,7}sauC=3,/=1,R=0,D=3=5=7.Avem S €
€1{6,7,9,11}.
.a)l13+14+3=30;b)12+14+4=30;¢c)5+6+5=16.

. Notam numerele cu 2n —2; 2n;2m —1; 2m + 1, unde m > 6, n > 6.
Avem 4m + 4n — 2 > 56, 4m + 4n — 2 < 60. Ramane m + n = 15.
Pentru (m, n) avem solutiile (6, 9), (7, 8), (8, 7), (9, 6). Pentru cele
4 numere avem (11, 13, 16, 18), (13, 15, 14, 16). (15, 17, 12, 14),
(17,19, 10, 12).
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Testul Nr. 43

cdct2=5=5¢-3=c=5,5§=22=12c +2s =104.

. Termenii sirurilor sunt de forma 3n — 2 si8m -5, n>1, m > 1.
Avem 8m - 5=3n-2< 8m=3(n+1)=24p < m = 3p. Suma
este 24(1+2+3+...+10)-5-10=1270.

. Numerele care nu se impart exact la 3 sunt de forma 3n + 1 si 3n + 2.
Grupele sunt de forma 3n + 1,3m + 1,3p + 1) sau 3n + 2, 3m + 2,
3p+2)culd3<n<m<p<6. Avem (n, m, p) € {(3,4,5), (3, 4, 6),
(4,5, 6)}, deci sunt 3 - 2 =6 grupe.
.C+R=4,C+I1=5C<4=>D=C5-0C)+4-C=De {4,7,
8} =>4+7+8=19.

Testul Nr. 44

. Grupele sunt (1, 2, 3,7),(1,2,4,6),(1,2,3,4,8),(1,2,3,5,7). in
cele 4 cazuri avem S € {13 +12,13+5, 13+ 11, 13 + 15}.
.a:4+b:3=4 Fiea=4x,b=3y. Avem x + y =4, de unde rezul-
t (r, ) € {(0, 4), (4, 0), (1, 3), (2, 2), 3, )} = (a, ) € {(4,9),
(8,6),(12,3),(0, 12), (16, 0)}.

. Numerele sunta,b=2a—-1,c=a+b-6=3a-7,d=2a +b—-4=
=4a-5 Avem a+2a—-1)+(Ba-7)+(4a—-5)=127 = a=14,
b=27,c=35,d=">51.

. Avem urmatoarele cazuri:

suma varstelor | varstele | varsta | varsta | suma varstelor
copiilor copiilor | mamei | tatdlui | membrilor
5 1,1,3 26 29 60
5 1,2,2 26 28 59
6 1,1,4 26 30 62
6 1,2,3 26 29 61
6 2,2,2 27 28 61
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Testul Nr. 45

. FielI=4n+2,C=2n+2,R=n+4,C+I+R=Tn+8.Din7n+8 >
>10si7n+8<99avem 1 <n<13. Cum D =2(n+ 1)4n +2)+
+n+ 4, avem D impar pentru n € {1, 3,5,7,9, 11, 13} = § =
=29+119+273+491 +773 + 1119 + 1529 = 1885.

. Avem c, p, s pretul unei carti, unui pix, unui stilou. Din ¢ = 5p,
3c=2s=> 15p=3¢c=25s=30a = p=2a,c=10a,s=15a = 5p +
+4c+2s=80a=160=>a=2=p=4,¢c=20,s5s=30.

. Fie numerele 2n —2,2n,2n+2,n e N, 2m —3,2m — 1, 2m + 1,

2m+3,m=>2;8=6n,S,=8m.DinS;<32,5<32=>n<5 m<
< 3. Este necesar ca 6n <8m + 10 = 3n <4m + 5. Avem:

m | n | numerele pare | numerele impare | suma
2 |1 0,2,4 1,3,5,7 22
2 |2 2,4,6 1,3,5,7 28
213 4,6,8 1,3,5,7 34
2 | 4 6,8, 10 1,3,5,7 40
311 0,2,4 3,5,7,9 30
312 2,4,6 3,5,7,9 36
313 4,6,8 3,5,7,9 42
3|4 6,8, 10 3,5,7,9 48
315 8,10, 12 3,5,7,9 54

. Notam numerele cu 2a, 3b, 4c. Avema—-1=b-2+1=c-3 +2.
Obtinem a = b = ¢, 2a + 3a + 4a = 103. Rezultd a ¢ N. Daca

a—-1+2=b-2+1=c-3,rezulta b =a+2,¢c =a+ 4. Din
2a + 3(a+2)+4(a +4) =103 rezultd a = 9. Numerele sunt 18, 33,
52.

Testul Nr. 46

. 3-(a+2b+c)-2-(6a+3b+c)=51-44=T=c=7,4a+2b=
=10=>2a +b=5=(a,b,c) e {(0,5,7),(1,3,7), (2,1, 7).
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.c=3b,a=(b+c):2=2b,d=(@+b+c):3=2b,8=144 =
= b=18;a=d=36,c=54.

. Varstele actuale sunta, a +4,4a+16.Din2 - (a +x+a+4+x)=
=4a+ 16 +x = 3x =8 ani = x = 2ani § luni; 3 - (14 ani + § luni)
=44 ani,6a+20=44 = a=4,a+4=8,4a+ 16 =32.

. (88+7):5=19;(19+5):4=6;(6+3):3=3;3+1):2=2.

Testul Nr. 47

. Notam numerelecum -2, m—1,mm~+1, m+2, m=>2,2n -1,
2n+1,2n+3;S=5m+6n+3. Avem m + 2 — (2n + 3) = maxima
dacd m este maxim si n este minim. Ludm »n = 1 si din 5m + 6n +
+ 3 <42 rezultd m = 6. Diferenta este 3.

. Daca anul nagterii este 19ab avem 2025 = 19ab +2 - 1+9+a+
+ b). Obtinem 4a + b =35 si ab € {77, 83}. In 2030 varsta va fi
de 53 sau 47 ani. Daca anul nasterii este 20ab, cu ab < 25, avem
2025 = 20ab +2-(2+a+b),deunde4a+b=7siE e {07,
13}. Varsta in 2030 este de 23 sau 17 ani.

. Avem abc =20n(a + b + ¢). Avem ¢ =0§i ab = 2n(a + b), unde
n e {l,2,3,4,5}. Obtinem abc e {180, 120, 240, 360, 480, 540,
720, 100} si a00 .

. Notam d = 12a. Mobilul a parcurs in fiecare din zile distantele
12a :4=3a;(12a—-3a) : 3=3a; (9a—3a):3-2=4a; 4a : 2 =2a.
Din 2a =300 rezulta d = 12a = 6 - 300 = 1800 km.

Testul Nr. 48

. Fie varstele 2n, 2n + 2, 2n + 4. Avem x < 2n — 1. Avem cazurile:
D2n+2-x=22n—-x)=>x=2n-2,n22;1)2n+4—-x=
=2C2n-x)=>x=2n-4,n2>23;llD2n+4 x=22n+2-x) =
=>x=2n,n=>1.Pentrun=1avem x =2. Pentrun =2 avem x €
€ {2,4}. Pentrun >3 avemx € {2n,2n—2, 2n—4}.
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.S5(a-b)—-(atb)=n=>n=4a-6b<36=>n¢e{0,2,4,6,8, ...,
36}.Dinda-6b6=20=2a-3b=10= ab e {50, 82}.
.a)3a=b-(b-1),b<5=ab e {23,44};b) 3y =x(x— 1) =
= xy € {32,44}.

. Notand numarul bilelor albe cu a, al bilelor negre cu b si cu m si n
numarul grupelor, avem 2m+3=a,3m+4=b,5n+2=qa,6n+7=
=b=>2m+3=5n+2,3m+4=6bn+7T=>m=n+4=2n+8+
+3=5n+2=>n=3=a=17,b=25.

Testul Nr. 49

. abc =25(a+b+c)=ce{0,5}.Dacic=0=b=5a= abc =
= 150. Dacd ¢ =5 = 100a + 10b + 5=25(a + b + 5) = 75a =
=15h+120 > b=5a—8 = abc e {225, 375}. Avem § =150 +
+ 225+ 375 ="750.

. Fie n, n + 8 cele doud numere. Cum 2n + 8§ este numar par, rezulta
ce {0,2}. Dacac=0,avem 2n + 8 = ab0 e {400, 310, 220, 130} =
= numerele sunt (196, 204), (151, 159), (106, 114), (61, 69). Daca
2n+8=ab2 e {112, 202} = numerele sunt (54, 62) si (97, 105).
.c=6mb=6n:3+2=2n+2;a=02n+2):2+3=n+4=>n+
+4+2n+2+6n=9n+6=240 >n=26,a=30,b=54,c=
=156.

. Fie n impartitorul, cun > 17. Avem 8n+ 16 + 8 +n+ 16 =9n + 40 <
<302.Rezultin <29. Avem 17+ 18 + 19 + ... + 29 =299,

Testul Nr. 50

. Fie numarul @.Din(a+b+c):4<1rezult§1a+b+ce {1, 2,
3} = abe e {100, 101, 110, 200, 102, 120, 201, 210, 300}. Din

a+b+c>24= abc e {889, 898, 988, 899, 989, 998, 999}.
Avem 17 numere.
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. Toti copiii au varsta a sau 3 copii au varsta a si 2 au varsta a + n,
A . A *
sau 2 au varsta @ si 3 au varstaa + n,unde ¢, n € N . Avem § €

€ {5a, 5a + 2n, 5a + 3n}. Rezultd ca S nu poate lua valorile 29, 34,
36, 39, 41.

. In fata sunt 5n copii, iar in spate 2n — 1. Avem 5n=2n—1+ 13, de
unde n = 4. Sunt 28 de copii.

. Avem 1111 -a=11b-101b <= 11 - 10la=11-101 -b-b=>a =

=b-b= ab e {11,42,93} = 11 +22 + 33 = 66.

Testul Nr. 51

ca)a(b+4)<10=(0,b),b e N;(1,b),0<b<6;(2,b),0<b<1;
b)x(y-2)<4=(0,y),yeN;(x,2), x e N, (x,0), x € N, (x, 1),
xeN;(1,3),(2,3),(3,3), (4, 3), (1, 4), (2, 4).

. Fienumerele n,n +9,cu2n+9= E, a + b=13. Cum b este im-
par = ab e {49, 67, 85} = numerele (20, 29), (29, 38), (38, 47).

. Fie x varsta in luni a fiului. Avem 24 ani si 8 luni = 296 luni si
296 + 50 + x = 5(x + 50) = x = 24 luni = 2 ani.
.Fie2n,2n+2,2n+4,n € N" numerele bilelor din urne. Fie 2m,
2m + 2, 2m + 4 numerele bilelor scoase din urne.

I) Au ramas 2n — 2m; 2n — 2m bile, cu n > m. Cazul este imposibil.
Il) Fie2n —2m — 4, 2n—2m, 2n + 4 —2m + 4 = 2n — 2m + 4 bile
ramase. Din 2n —2m + 4 =2(2n - 2m —4) = n— m = 4 = ramase
4, 8, 12 bile.

IIl) Daca 2n — 2m + 4 = 3(2n — 2m) = nu avem solutii.

Testul Nr. 52

. Fienumerele 2n +1,2n+3,2n+5,n € N, cu S = 6n + 9. Daca

6n+9=20+2n+1=>n=3=85=27.Dacabn+9=20+2n+
+3=>n¢N.Dacabn+9=20+2n+5= 5=33.
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. Intr-o ora, prin robinete se umple o doime, o treime, respectiv o
sesime din bazin. Impreuna prin cele trei robinete se umple un ba-
zin intreg. Pentru 5 bazine sunt necesare 5 ore.

. Avema[2+3(b+c)=42,cu2+3(b+c)=8 Avema<5.Cuma
se imparte exact la 3, rezultia=3,b + c=4,5=313 + 322+ 331 =
=966.

. Termenul a, incepe cu n si este suma a n + 1 numere naturale con-

secutive.

a)5+6+7+8+9+10;6+7+8+9+10+11+12;¢)a,=n+
+tn+H)+m+2)+...tmtn=m+2n)-n+1):2;,a,=
=3n-n+1):2;8§=3-(1-2+2-3+3-4+...10-11):2=

= 660.

Testul Nr. 53

. Notam numerele cu 2n, 2n + 2, 2n+ 4, n € N'. Avem cazurile:

cazul n numerele
2n—6=3+2n+2):2 10 20, 22, 24
2n—6=3+2n+4):2 11 22,24,26
2n+2—-6=3+2n:2 7 14, 16, 18
2n+2-6=3+2n+4):2 9 18, 20, 22
2n+4-6=3+2n:2 5 10, 12, 14
2n+4—-6=3+02n+2):2 6 12,14, 16

. Fie numerele 2n — 1,2n+ 1,2n+3,n € N, cu suma S = 6n + 3.

Din 6n + 3 =aa= 1la obtinem a € {3, 6, 9}. Pentru ¢ = 3 avem
n=>5. Pentrua=6rezulti n ¢ N'. Pentru @ = 9 avem n = 16. Din

6n+3 = aaa = 11larezultd 2n + 1 =37a. Obtinema =2p + 1, cu
p€{0,1,2,3,4}. Avem in total 7 solutii.

. a) 10, 13, 16, 11, 14, 17, 12, 15, 18; b) Grupam termenii in grupe
de cate 9 termeni, care cuprind exact 9 numere consecutive scrise
in altd ordine: primele 3 dau restul 1 la impartirea la 3, urmatoarele
3 numere dau restul 2 la Impartirea la 3, iar urmatoarele 3 numere
se Tmpart exact la 3. Avem 97 =9 - 10 + 7. Primii 90 de termeni
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sunt numerele 1, 2, ..., 90 scrise 1n altd ordine, iar urmatorii 7 sunt
91, 94, 97, 92, 95, 98, 93. Suma este 90 - 91 : 2 + (91 + 94 + 97 +
+92 + 95+ 98 +93) = 4755.

. Avema-[2+3(b+c]=66512+3-(b+c¢)>8. Rezultdacaa<8.
Cum 66 si 3a(b + ¢) se impart exact la 3, rezultd ci a =3n,n € N.

Obtinemn=1saun=2.Dacin=1,rezultda 2 +3 - (b + ¢) =22 si
nu avem solutii. Daca n = 2, avem 2a + 3 - (b + ¢) = 11 si atunci
abc € {612, 621}.

Testul Nr. 54

. Daca varstele sunt a, a, a, a, avem a = 2 si suma este 8. Daca var-
stele sunta, a, b, b,cua#b,avema-a-b-b=1-1-4-4sisuma
este 10.

. Notam cu a, b, ¢ numarul de bile din fiecare cutie si cu » numarul
de bile scoase din prima cutie. Avem a + b + ¢ =240, a —n =
=b-2n=c—-3n=n+2n+3n Rezultd a = Tn, b = 8n, ¢ = 9n,
a+ b+ c=24n=240. Obtinem n =10, a = 70, b = 80, ¢ = 90.

. Suma cifrelor diferite de 0 si 1 este 31 =3 - 9 + 4. Numarul este
1 004 999.

. Notdm cu a, b, ¢ masele merelor din cei trei saci si cu n pretul unui
kilogram de mere. Avem a + b + ¢ = 40, na + nb + nc = 40n si
na =32, nb =48, nc = 80. Rezulta 160 =40n,n=4,a=8,b =12,
c=20.

Testul Nr. 55

. Numerele sunt de forma (2n—2)+2n+ (2n+2)=6n,n € N'. Din

10<6n<99avem2<n<16. AvemS=6-2+3+4+...+16)=
= 810.
. Fie numerele a =3n, b=3n+3,c=3n+6,S=9n + 9. Daca

S=m(m+1)(m+2)= 100m+10(m+1)+m+2=111m+12, avem
3n=36m+(m+1)sidecim=3p+2,meN.Atuncim € {2,5, 8},
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n € {25, 62} = numerele 75, 78, 81 sau 186, 189, 192. Daca § =
=(m+2)(m+1)m=111m+210, obtinem numerele (141, 144, 147),
(252, 255, 258), (363, 366, 369).

. Fie n + 1 si 3n numarul baietilor, respectiv numarul fetelor. Avem
4n+ 1 =245 < n=061. Sunt 62 de baieti si 183 de fete.

. a) Numerele sunt x4,1 = @, X4pi2 = b, Xap+3 = C, Xanra = d, unde n €
eN,a+b+c+d=40. Avemd =x,=8,b =x,0=10,a = x;, =
=7,d=40—-8+10+7)=15;b) xp8 + x41 + Xs4 + X57=d + a +
+b + ¢ =40.

Testul Nr. 56

.Din2a=2b+8=2c+16rezultaa =c+8,b=c+4.Dinc+8+
+c¢+4+ ¢ =132 obtinem ¢ =40, a =48, b = 44.

. Capacitatea bazinului fiind de 60 ¢, prin primul robinet se obtin

15 ¢, prin al doilea 20 ¢, iar prin al treilea curg 30 ¢ (Intr-o ord).

Functionand simultan, dupd o ord in bazin raman 15 + 20 — 30 =
= 5 litri. Bazinul poate fi umplut in 60 : 5 =12 ore.

. Masa apei din 3 vase umplute pe jumatate este cat masa apei din 6
vase umplute pe sfert. Deci masa apei din 3 vase umplute pe juma-
tate impreund cu masa apei din 10 vase umplute pe sfert este cat
masa apei din (6 + 10) : 4 = 4 vase pline. Fie /" masa vasului gol, a
masa apei dintr-un vas plin. Avem (7 + 3 + 10) - V' + 1la =128 si
(10 + 10)V + 10a + 10a : 2 = 160. Obtinem 4a = 32 si deci a = 8§,
V=2.

. 3205+ 2305+ 3289+
3205 2305 3289
6410 4610 6578

Testul Nr. 57

. Notand varstele in ordina a, b, ¢, d,avem S=a + b +c+d, b +c=
=2a,c+d=2b,3c=a+b+d Obtinema=>b=c=dsiS=4a<
<16.Avema<3siS e {4,8,12}.
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. Notdm cu a si 35 timpul la urcare, respectiv la coborare in prima
zi. Avem a + 3b=12,2a + b =9, de unde a = b = 3. Timpul pen-
tru a treia zi este 4a + b : 3 =13 (ore).

. Perimetrul dreptunghiului este de 200 m. Avem 1190 = 6 - 200 —
— 10. La intoarcere se afla in punctul £ pe AD cu AE = 10, DE =
=30. Avem 910 = (200 — 10) + 3 - 200 + 120. Dupa 190 + 600 =
=790 m se afla in 4 si merge 120 m spre D. Distanta minima este
200 — 120 = 80 m. La final se afla in F pe BC cu CF = BF =20 m.

. Notam numirul cu 60n, n € N'. Din 100 < 61 < 1000 si 10 < 51 <
<100 rezultan € {17, 18,19}, S=60(17 + 18 + 19) = 3240.

Testul Nr. 58

. Notam varstele cu n, n + 2, n + 4, n + 6, unde n este numar par
nenul. Avem cazurile: I) 3n =2(n + 2); II) 3n =2(n + 4); lIl) 3n =
=2n+6),IV)3(n +2)=2(n +4), V) 3(n + 2) = 2(n + 6);
VI)3(n+4)=2(n+6). Rezultin € {2,4, 6,8, 12} etc.

. Din 2x + y < 15, 4x — y < 3 rezulta ca 6x < 18 si deci x < 3. Daca
x=1rezultay € {1,2,3,...,12,13}. Dacaix =2 rezulta y € {5, 6,
..., 11}. Dacix=3rezultay € {3,4,5,6,7,8,9}.

. a) ab-c=100+ab=>ab-(c—1)=100= abc e {206, 255, 503}.
b)Fil<x<y<z Dacdax>3,avemy>4,z>5siatunci S =xy +
+yz+zx>12+ 15+ 20> 29. Rezultd cd x < 2. Daca x = 1, avem
x,y,2)e{(1,2,3),(1,2,4),(1,2,5),...,(1,2,8), (1, 2,9)}. Daca
x=2,y>4,atunciz>5 giavem §> 8 + 10 + 20 > 29. Daca x = 2,
y=3,z=4,avem S =6+ 8 + 12 = 26. Problema are 8 solutii.
.Avemx—10=y+10-22=z+22=n,deunde x + y + z=3n,
n<33. Atuncix=10+n,y=12+n,z=n-222>210 = n > 32.
Dacda n =32, avem x =42, y =44, z= 10. Daca n = 33, avem x =
=43, y=45z=11.
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Testul Nr. 59

Avemes=2nt+1,c3=2c4,t1=4n+3,c,=2¢c3+1=8n+7,c1=
=16n+15,d=32n+31.Din2n+1+4n+3+8n+7+16n+15=
=176 rezulta n =5 si apoi d=191. Din4n +3 +8n + 7 + 16n + 15
+32n+31 =176 rezultd n =2 si apoi d = 95.
.DDinag:2-1=b:3-2+1=c:6-3+2=n=a:2=>b:3=
=c:6=n=a=2n,b=3n,c=06n Din2n > 10, 6n < 99 rezulta
5<n<16.
IDDinag:2-1+42=b:3-2+1=c:6-3=n=>a=2n-1),
b=3n+1),c=6(n+3),unde 6 <n <13. Avem 12 + 8 = 20 solu-
tii.

. Cea mai mica sumd a 5 numere naturale nenule distincte este 15.

Daca numerele ar fi toate impare, suma minima ar fi 25. Deci exis-
td cel putin un numar par. Cum suma este impard, avem cel putin
un numar impar. Numarul numerelor pare poate fi 2 sau 4. Avem,
de exemplu, 2+4)+(3+5+7)=21;1+(2+4+6+8)=21.

. Fiea=6n,b=3m,c=2p. Avem3n +m+2p=2n+3m + p, de
unden + p=2m,6n+6p=12m;a+3c=4b;12=a+3c-2b=
=2b=>b=6bm=2;n+p=4=(m,p) € {(1,3),(2,2),3, 1)} =
= (a, b, c) € {(6,12,06),(6,12,4), (18, 12, 2)}.

Testul Nr. 60

. Notam varstele cu 2n, 2n + 2, 2n + 4. Fie 1 < x < 2n numarul de ani
cerut. Avem: ) 2n+2 —x=2Q2n—-x)=>x=2n—-2,n22; 1) 2n +
+4—-x=2C2n-x)=>x=2n—-4,n>23; I 2n+4—-x=22n+2 -
—X) =>x=2n.

.55(a+b+c)=abc = c e {0,5}. Daci c =0 = 55(a + b) =
=100a+10b:>a=b:>numerelem,lﬁaé9.Dacéc=5:>
=55(a@+b+5)=100a+10+5 = 1la+ 11b+ 55=20a + 2b +
+1=9b+54=9a = a = b+ 6 = numerele 605, 715, 825, 935.
L Vt=(V+20)—1)=(V-20)(t+2)= V=060, t =4, d = 240.
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. Notam cu a, b, ¢ vitezele mobilelor A, B, C. Din at = 200, bt = 160
rezultd 4a = 5b. Din bt' = 300, ct' = 240 rezultd 4b = 5¢. Avem
16a = 20b = 25¢. Daca A parcurge 25 km, atunci C parcurge
16 km. Daca A parcurge 250 km, atunci C parcurge 250 : 25 - 16 =
=160 km.

Testul Nr. 61

. Avem (12a +3b) + (120 + 3a)=(20-5) - 12 < a + b=12. Cum
3b se imparte exact la 12, rezulta ca b se imparte exact la 4. Avem
deci b € {0, 4, 8}. Varstele pot fi de 3 §1 9 ani, respectiv 9 si 3 ani.

. Numadrul de tururi efectuate de atleti este 4n, 5n, 6n, n € N’. Din

50<15n <80 =n € {4, 5}. Avem solutiile (16, 20, 25), (20, 25, 30).
. Notam lungimea si litimea cu 4a si 3a. Din 3a = 4a : 2 + 6 rezulta
a = 6. Perimetrul este 2 - 7a =14 - 6 = 64 m.

. O masina parcurge 1n 4 ore cat parcurge cealaltd in 5 ore. Notam
distantele parcurse cu 5d si 4d. Din 9d = 477, rezulta restul d = 53.
Masinile au parcurs 5 - 53 = 265 km, respectiv 53 - 4 =212 km.

Testul Nr. 62

. a) Notdm cu ¢, m varstele tatdlui si mamei, iar cu s suma varstelor
celor doi copii. Avemt=4(s +2)—1=4s+7, m=2(s +12) -6 =
=2s+18. Dint=m+ 1 rezulta s =6, t =31, m = 30.

b) Dacid a, b sunt varstele copiilor, cua < b, avem: ) a=1, b =5;
Ma=2;b=4;1ll)a =b=3.

. Fie n numarul de ladite. Cantitatea este Sn +22=7mn -8 —-2)+2 - 3.
Rezulta n = 43 si cantitatea de 237 kg.

. Avem (a + 1)bc = abc + 30, a(b + 2)c = ab + 48, ab(c + 3) = abc +
+ 60. Obtinem bc = 30; ac = 24; ab = 20; (abc)(abc) =30 - 24 - 20 =
=120-120; abc=120;a=120:30=4;¢c=24:4=6;6=20:4=5.

. La finalul unei zile complete, melcul a urcat 160 — 40 = 120 cm.
Dupa 6 zile complete, melcul a urcat 6 - 120 cm = 720 cm. Mai are
de urcat 840 — 720 = 120 cm, care reprezinta trei sferturi din 160

114



cm. li mai trebuie deci trei sferturi din 12 ore, adica 9 ore. Timpul
necesar, incepand cu urcarea, este 6 zile complete si 9 ore.

Testul Nr. 63

1. Pentru n = 11, ludm segmentele de lungimi 2a: (AC), (CE), (AK),
(BL), (CM), (DN), (EO), (JH), (HF), (KM), (NO) ca in figura de
mai jos. Avem & patrate de laturd a, trei patrate de laturd 2a
(ACMK, BDNL, CEOM).

A B C D E

I| H G F

K L M N O

2. Fiecare copil trebuie sd primeasca (6 + 6 + 9) : 3 = 7 mere si
(6-100+6-150+9-200):3=1100 grame. Fiea,bsi7—a—-b
numarul de mere de 100 g, 150 g, respectiv 200 g. Din 100a +
+ 1506 + (7 —a —b) - 200 = 1100 rezultd 2a + 3b + 28 —4a —4b =
= 22 si apoi 2a + b = 6. Pentru (a, b, ¢) avem cazurile (0, 6, 1),
(1,4,2),(2,2,3), (3, 0,4). Avem Tmpartirea:

. mere mere mere .
copilul de 100 g de 150 g de 200 g cantitatea
primul 1 4 2 1100

al doilea 2 2 3 1100
al treilea 3 0 4 1100
total mere 6 6 9

3. Pentru fiecare din cele 4 patrate ACJI, BDLK, HFPM, GEON re-
petam procedeul de a, b, c, respectiv d ori. Obtinem patratul din fi-
gura3. Avema +b+c+d=26,a+b=12,a + c=13. Avem
ctd=14,b+d=13,b=12-a,c=13-a,d =a+ 1. Avem so-
lutiile (@, 12 —a, 13 —a,a+ 1),unde 1 <a < 11.
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A B C D

@ la+b| b a | 12 [12-4
H G F E
a+c la+b+c+d b —+ d 13 26 13
I K _J 7 13-a| 14 |a+1

c |ct+d d

M N P 0
Fig. 3
4. a) 14,16, 13, 15, 18, 20, 17, 19,
b) Termenii sirului sunt grupati cate 4 si au forma 4n — 2, 4n, 4n — 3,
4n — 1. In fiecare grupa apar 4 numere naturale consecutive scrise
in altd ordine. Avem schema de mai jos. Avem 37 =4 - 10 — 3;
42=4-11-2;49=4-15-1; 80 =4 - 20. Suma numerelor este
B7+1)+(42+2)+(59-2)+(80—1)=218.

numarul | locul in sir
4n—2 4n—73

4n dn -2
4n -3 dn—1
dn—1 4n

Testul Nr. 64

1. Avemn=333(a + b)5i2331=333-7.Cum2<a + b <18, atunci
n se Tmpart exact la 2331 dacaa + b=7saua + b= 14. Avem n =
= 2331 sau n = 4662.

2. Avem55=1+2+3+7+8+9+(ata+...ta,)sia+ta+
+ ... + a,=25. Numarul m este minim daca are cat mai putine cifre
(cele de la inceput fiind egale cu 9). Cum 25 =2 - 9 + 7, rezulta
m =123 997 789.

3. Deoarece 70 este numadr par, atunci numarul numerelor impare este
numadr par. Daca toate numerele ar fi pare, atunci cea mai mica suma
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alorarfi2+4+6+8+10+12+14+18=2(1+2+ ... +8) =
=72 > 70 (fals). Rezulta ca sunt cel putin doua numere impare.
4. Avem:

a|n|v|r a|n|v|r
213 -8 16 | 24
2|3 12 = 24 | 36
4151-9 36 | 45

Inseamna ca la 16 bile albe corespund 24 bile negre, 36 bile verzi
si 45 bile rosii. O astfel de grupa are 16 + 24 + 36 + 45 = 121 bile.
Putem forma 605 : 121 =5 grupe. Sunt 80 bile albe, 120 bile negre,
180 bile verzi si 225 bile rosii.

Testul Nr. 65

1. Avem ag(a1 +a + ...+ ag) + Cllo(al +a+ ...+ ag) = (a9 + al()) .
. (a1 +a,+ ... +(18)® 1414 =101 - (a9+a10):>a9+a10= 14. Re-
zultdcia, +a,+ ... tag+a,p=14+ 101 =115.

2.

numarul #» | numarul n + 2 s(n) s(n+2) solutie (n)
999 1001 27 2 da

a99,a<8| (a+1)01 18 +a a+2 da

ab9,b<8| alb+)l |a+b+9| a+b+2 da
998 1000 27 1 da

ab8,h<8| a(b+1)0 |a+b+9| a+b+1 da

E,CS7 ab(c+2) atb+c|la+b+tc+2 nu

3. Cum resturile sunt mai mici decat 5, ele sunt 0, 2, 4. Fie deci nu-
merelea=5-2n+1)+0=10n+5;6=5-2n+3)+2=10n+
+17;¢=5-2n+5)+4=10n+ 29. Suma este 30n + 51 = 261.
Rezultain=7,a="75,b=87,¢c=99.

4. Notam cu ¢ numarul problemelor rezolvate corect si cu b numarul
problemelor rezolvate gresit. Fie 20 — a — b numarul problemelor
nerezolvate. Atunci avem 5a — 2b — (20 — a — b) — 40 = 99. Rezulta
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6a-b=79<6a—-84=b-5=6(a—14)=b-5.Cumb—-5se
imparte exact la 6, rezulta b € {5, 11, 17}. Daca b = 5, a = 14.
Daca b=11,a=15,iar daca b =17, a = 16 (in ambele cazuri avem
a+ b>20).

Testul Nr. 66

. Fie numerele n=ab si m=cb, unde ¢ = a — 1. Cum ultima cifrd a
luib-beste0,1,4,5,6,9, rezultacin-m e {111, 444,555, 666,
999}. Fien-m=ddd =3 -37-d=37-3d. Convined =9 sin=
=37, m=27.

. Notam cu a numdrul bilelor albe si cu » numarul bilelor negre.
Avem a + n = 97. Fie x numarul schimburilor. Avem a = 7x si
n+2x=57. Cum n =57 — 2x, avem 7x + 57 — 2x = 97 si obtinem
x=8,a=56,b=41.

. (220+320):3-4=720 km
(720 +40): 2 - 3=1140 km
Distanta este (1140 + 60) : 3 - 4 = 1600 km.

1 3 1 2 1 3
4 4 33 4 4 .
220 + 320 720 + 40 1140 + 60

. Notam cifrele cua<b<c,a>21. Avemc=a +bsia-b-c=
=4.(a+ b +c) Obtinema-b-c=8csidecia-b=_8. Pentru
(a, b, ¢) avem cazurile (1, 8, 9), (2, 4, 6). Obtinem 12 numere.

Testul Nr. 67

. ab-ba=12-m-a < 9(a — b) = 12ma < 3(a — b) = 4ma. Atunci
a— b se imparte exact la 4 si deci @ — b =4 sau a — b = 8. Daca
a — b =4, rezultd ma = 3 (imposibil, pentru ca a > 4). Daca a — b
= 8, rezultd ma = 6 (imposibil).

. Ultima cifra a lui 7 - m este . Cum m # 0, r # 0, rezulta m = 1.

Atuncin + p = Ir —1-7r=9. Din E-ﬁzlnpr rezultd » > 7. Din
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17 - 71 = 1207, 18 - 81 = 1458, 19 - 91 = 1729, convin numerele
1458 si 1729.

. Fie a, b latimea, respectiv lungimea dreptunghiului initial. Avem
(a+2)b+3)=ab+48 = ab+3a+2b+6=ab+48=3a+2b=
=42. Cum a < b, rezulta 5b > 48 si 5a <48, deunde a < 8 < b, b <
< 19. Cum 3a si 42 se Impart exact la 3, atunci b se Tmparte exact
la 3. Rezulta ca b € {9, 12, 15, 18}. Pentru (a, b) avem cazurile
(8,9), (6, 12), (4, 15), (2, 18). Convin solutiile (8, 9), (6, 12) si deci
perimetrul poate fi 34 sau 36.

. Notim cu @ numirul copiilor din primul bloc. In al doilea pot fi
a+5saua—>5,1n al treilea pot fi a + 10 sau @ — 10, in al patrulea
potfia+15,a+5,a—5saua— 15, iar in al cincilea pot fi a + 20,
a—-10,a,a+ 10 sau a — 20. Numarul total al copiilor este 5q, la ca-
re se adaugd sau se scade un numar care se imparte exact la 5.

a) Numarul total al copiilor se imparte exact la 5. Numarul 121 nu
se Tmparte exact la 5.

b) Raspunsul este da. Exemplu: 30 + 25 + 20 + 25 + 30 = 130.

Testul Nr. 68

. Fie S; suma unor numere de pe coloana i. Suma celorlalte numere

este S; + 2, unde i=1,5. Suma numerelor de pe fiecare coloana
este S; +.5; + 2 =2(S; + 1). Suma tuturor numerelor este 2(S; + 1 +
+S+1+..+85+D)=2[S+S+...+S85)+1]=2(a+ 1). Dar
S=1+2+...+25=195%#2(a+ 1). Nu este posibil.

. Notdm numerele cua, b, c. Din(a + b) - 2=5csi(a—b):3=c:2
rezultd 2a + 2b = Tc si 2a — 2b = 3¢, de unde a = 2¢ = 4b. Atunci
at+tb+c=7b.Cum 10<7b <99 = 2 < b < 14; sunt 13 valori.

. Notdm numerele cu a, b, ¢, d si avem a + b + ¢ + d = 2020. Presu-
punem ca suma oricaror 3 numere dintre numerele a, b, ¢, d este
mai mica decat 1515. Adunand inegalititile a + b + ¢ < 1515,
a+b+d<1515,a +c +d<1515 b + ¢ + d < 1515 rezultd
3-2020 <4 - 1515 (fals). Presupunerea este falsa.

. Dacad A parcurge 120 m : 30 = 4 m, B parcurge 90 m : 30 = 3 m.
Daca B parcurge 60 m : 10 = 6 m, C parcurge 50 m : 10 =5 m. Da-
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ca A parcurge 4 m - 50 = 200 m, B parcurge 3 m - 50 = 150 m =
=6 - 125 m si deci C parcurge 5 m - 25 = 125 m.

Testul Nr. 69

. abc=6-bc+bc—10=>100a+bc =6-bc+bc—10=100a =6-bc —

—10 = c=0sauc=5.Dacd c=0= 100a = 60b — 10 = 10a =

= 6b — 1 (fals). Daci ¢ =5 = 100a = 60b + 20 = Sa=3b + 1 =

—a=2,b=3saua=5,b=8= abc e {235, 585).

. Fie scazatorul S =abcd . Pentru diferenta » avem cazurile:

. r=abc,d=2. Avem abc2+abc=3632=>11-abc =3630 =
— abc=330= S =3302.

Il ¢ =2 = ab2d +abd =3632=a=3; b0d + bd =312 ; nu avem
solutie.

ML b=2= a2cd +acd =3632=a=3; 2-cd =132 =>cd =66 =
— abcd = 3266.

IV.a=2= 2bcd + bcd =3632 = bcd =816 = abcd = 2816 .
Scazatorul este unul din numerele 3302, 3266, 2816.

. Fie lungimea L = 3a, latimea / =4b. Avema = b + 3, L =3(b + 3),
[=4b. Cum L > [, rezultd b <9. Avem b > 1. Perimetrul = 2(L + [) =
= 14b + 6. Diferenta ceruta este 14 - 8 + 6 — (14 - 1 + 6) = 98 (m).

. Fienumereleasib,S=a +b,D=a—b. Avem25=25D:6+3
siS:4=D:2+1. 0Obtinem 12S5=25D + 18 5i S=2D +4; 25D +
+18=12(2D +4); D=30;, S=64. Dina + b =64; a — b =30 re-
zulta a =47, b=17.

Testul Nr. 70

. Notam varstele cu T, M, F, f. Avem (T + M) + (F + f) = 80 si
T+M=7F+f). Rezulti F+ f=10, T+ M =70. Cum F = f + 2,
rezulta f=4,F=6.Cum T=M + a, a <3, rezultda 2M + a = 70.
Dacaa=0,avem M =T = 35. Dacia =2, avem T = 36, M = 34,
Daca a =1, T =35 ani si 6 luni, M = 34 ani si 6 luni. Daca a = 3,
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avem T = 36 ani si 6 luni, M = 33 ani si 6 luni.

. 102a + 1206 + 111¢ = 1323 < (100a + 1206 + 110¢) + 2a + ¢ =
=1323 = 10(10a + 12b+ 11¢) + 2a + ¢ = 1320+ 3 = u(2a + ¢) =3,
adica 2a + ¢ € {3, 13, 23}. Perechile (a, ¢) sunt (2, 3), (3, 7), (4, 5),
(5, 3), (6, 1),(7,9), (8, 7), (9, 5). Se obtin numerele abc date de
219, 327,435, 543, 651. Suma lor este 2175.

. 20ab = 19xy + 29. Daca a = 0, rezultda 2000 + b = 1929 + xy,
adica 71+b=10x ty<=>x=7,b+1=ysaux=8,b=9 +y. Da-
cax=7,avem b =8,y =9. Dacd x = 8, nu avem solutie. Varsta
mea este 2018 — 2008 = 10 ani. Dacéd a = 1, rezultd 2016 =19xy +

+29=81+b=xy =10x + 17— b = 64 +2b = 10x. Din 64 + 2b >

>645164+2b<82rezultax=7saux=8 Dacax=7,b=3,y=
= 14 (fals). Daca x =8, b =8, y =9. Viarsta mea este 2018 — 2018 =
=0 ani.

. Fie d varsta lui Dan si a varsta lui Adi (acum). Avem d = 4(a — d),
de unde 5d = 4a = 20n. Obtinem d = 4n, a = 5n. Din 5n + 5n +
+(5n—4n)=44rezultin=4,a=20,d=16.

Testul Nr. 71

. Notam2 - 2n—1+2n:x)=y. Avem2n+1=2n-(4n—-y)+1 <

Sd4dn-y=0<4n=0C2n—-1+2n:a)=2n=2n-1+2n:x &

S2nix=1<x=2n.

. a) Avem ab-10+c=ab-(a+b+c)<>c=ab-(a+b+c-10)=
= a + b+ c¢=10; ¢c = 0 = numerele sunt 910, 820, 730, 640,

550, 460, 370, 280, 190. Suma lor este 4950.

b) Avem 100a+bc=bc-(a+b+c)<100a=bc-(a+b+c—1).

Dacaa=1= 100=E-(b+c). Pentru (E,b+c) avem pere-
chile (10, 10), (20, 5), (25, 4), (50, 2), care nu convin.
Dacd a =2 = 200=bc-(b+c+1). Pentru (E,b+c+1) avem

perechile (10, 20), (20, 10), (25, 8), (50, 4) si convine be = 25,
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abc =225.

Daca a =3 = 300=bc-(b+c+2) si avem perechile (10, 30),

(20, 15), (25, 16), (50, 6), (75, 4). in acest caz nu avem solutii.

3. Notim cu a, b, ¢ numarul obiectelor de 2 lei, de 4 lei, respectiv de
S5lei. Avema + b +c=17 si 2a + 4b + 5¢ = 62. Atunci 2a + 4b +
+5¢c—-2(a+b+c)=62-2-17 < 2b + 3c = 28. Pentru (b, ¢)
avem solutiile (2, 8), (5, 6), (8, 4), (11, 2). Tripletele (a, b, ¢) sunt
(7,2, 8),(6,5,6), (5, 8,4), (4, 11, 2).

4. a) Putem avea 2 numere sau 4 numere sau 6 numere consecutive.

Exemple: 1.2,4,6,7,9,11;11.4,6,8,7,9,11;111.4,6,8, 5,7, 9.

b) Pentru a = 4 avem doar doua cazuri.

i) Numerele sunt 2n, 2n + 2, 2n + 3, 2n + 4, 2n + 5, 2n + 7.
Atunci S=12n+ 21 sim; =min S =21, M; = max S =93.

i1) Numerele sunt 2n—1,2n+ 1,2n+2,2n+3,2n+4,2n+ 6.
Atunci §=12n+ 15 i my = min § =27, M, = max § = 99.

Deci, min S = min(m;, my) =21, max S = max(M,, M,) = 99.

¢) Notdm numerele cu2n—1,2n+1,2n+3,2m -2, 2m, 2m + 2.

Avem cazurile:

1) 2n+3)+1<2m-2< m>n+3.Sumaeste S=6n+6m+
+5=6(m+n)+5<99 = m+n<15 Avem max S =95
pentru m + n = 15 (pentru (m, n) avem cazurile (10, 5),
(11,4),(12,3),(13,2),(12,1). Avemmin §=6 - 5+ 5 =35,

i) 2m+2<2n-lon2m+2. AtunciminS=6-3+1)+5=
=29simax S=6-15+5=95.

Testul Nr. 72

1. i) L=n+1,/=n,xlatura patratului = 22n+ 1)=4x=2n+ 1=
= 2x (fals);
) L=2n+2,1=2n=22n+2+2n)=4x=4n+2=2x=>x=
=2n+1 (da);
i) L=2n+1,[=2n-1=22n+1+2n-1)=4x = x=n(da).
2. Deoarece 2 - a - a si 76 sunt numere pare, rezulta ca b si ¢ sunt si-
multan impare sau simultan pare.
i) Dacab=2m,c=2n,rezultia-a=38-3m-5n<30=a €
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€{1,2,3,4,5}.Cumm<4,n<4=3m+5n<32=a=1nu
este solutie. Daca a =2 = 3m + 5n = 34 (fals). Dacia =3 =
=>3m+5n=27T=>n=3,m=4= abc =386. Dacia=4 =
= 3m + 5n = 22 (nu avem solutie). Dacd a =5 = 3m + 5n =
=13=>m=1,n=2= abc =524.

i) Dacab=2m+1,c=2n+1,m,ne {0,1,2,3,4} =>2-a-a+
+3-Cm+1)+5-2n+1)=76=a-a+3m+ 5n=33. Pen-
trua e {1,2,3,4,5}avema=1,3m+9n=32saua=2,3m+
+5n=29saua=3,3m+5n=24sava=4,3m+ 5n=17 sau
a=53m+5n=12. Cum m <4, n < 4, rezultd 3m + 5n < 32.
Obtinem pentru (a, m, n) tripletele (1, 4, 4), (2, 3, 4), (3, 3, 3),
(4,4, 1). Mai avem abc € {299, 279, 377}.

. Avemx=6y+13,undey>13sia-a=5-(6y +13)-30y+35=

=100. Avem a = 10 si cum x < 99, rezultd y < 14. Avem y = 14,

x=97,11b=97+14-100=11sidecib=1.

1 . . . 5 .
. Avem 36¢ = 080 si deci ¢t = 15 minute. In 15 minute au parcurs

(24 + 36) - 15 = 900 m, iar prima a parcurs singurd 1080 — 900 =
=180 m.

Testul Nr. 73

. Fienumerele a, b, c,d. Dina—-2=b+3=c:4=5 -drezultia =
=5d+2,b=5d-3,c=20dsi S=31d—-1.Din 31d -1 >42 si
31d -1 <98 rezulta d = 2 sau d = 3. Daca d = 2, numerele sunt 12,
7,40, 2. Daca d = 3, numerele sunt 17, 12, 60, 3.

. Fie 4 = abc . Numirul 999 nu este solutie. Fie 4 = @, cub<8.
Avema+b+9=2(a+b+1),deundea +b=Ts14 € {169, 259,
349, 439, 529, 619, 709}. Fie 4 = ab . Numarul 99 nu convine. Fie
A=a9,cua<8 Avema+9=2a+1)=>a=7=4=79.

. a) Avem aba-1lc=1111a=11-101-a < aba-c =101-a. Cum 101
este un numar care se imparte exact doar la 1 si la el Insusi

(numit numar prim), rezultd ca aba se imparte exact la 101,
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adicé%=n-101,undelSn£9:>nc=a.Dacéa=1,
avemn =c =1 si abc = 101. Dacaa=2,avemn =2, c=1 sau
n=1,c=2si abe e {201, 202}. In mod analog obtinem abc e
e {301, 303, 401, 402, 404, 501, 505, 601, 602, 603, 606, 701,
707, 801, 802, 804, 808, 901, 903, 909}.

b) 10 mnp+ p—mnp=181-10p < 9-mnp+ p=181-10p &

< 90mn+10p=181-10p <> 90-mn=180-10p <> mn=20p si
deci mnp € {201, 402, 603, 804}.

. Fiea,a+2,a+4,a+ 6 varstelor copiilorsi2 - (a+a+2+a+4+
+ a + 6) = 8a + 24 varsta tatdlui. Avem (4a +12) : 4 +4a+ 12 <
<24 < S5a<9sidecia=1. Varstele sunt 1, 3, 5, 7 si 32 ani.

Testul Nr. 4

. a) ab-cd =400+ ab < ab(cd —1) = 400 < perechile (ab, cd —1)
sunt (10, 40), (16, 25), (20, 20), (25, 16), (40, 10). Perechile
(ab,cd) sunt (10, 41), (16, 26), (20, 21), (25, 17), (40, 11).

b)(100ab +ab):9=101-¢ < 101-ab=9-101-¢ < ab=9¢c = abc €
e {182,273, 364, 455, 546, 637, 728, 819}.

. abc=101-n+99,unde 1 <n <8. Avem abc +2=101(n+1) =

= abc+ 2 € {202, 303, 404, 505, 606, 707, 808, 909} = abc €
€ {200, 301, 402, 503, 604, 705, 806, 907}. Convine numarul 705.
. Fie n impartitorul, » > 5. Deimpartitul este 9n + 5. Avem 11n =
=9m+5+n+9+5,deunde n=19, D=176.

. Notdm cu 7a pretul unei camasi si cu 4b pretului unei cravate.

Atunci % din 7a este 3a, iar % din 3 - 4b = 12b este 9b. Avem 3a

= 9b si deci a = 3b. Din 7a + 4b = 21b + 4b = 25b = 200 rezulta
b= 8. O camasa costd 21 - 8 = 168 lei, iar o cravatd 4 - 8 = 32 lei.
Atunci 4 cravate §i 2 camasi costd 4 - 32 + 2 - 168 = 464 lei.
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Testul Nr. 75

. a) Doar a =9 este solutie. Avem 994 - 94 = 93436;

b) 3636 =101(1+2+3+...+b)=101 - b-(b+1):2= 7272 =
=101-b-(b+1)=>72=b-(b+1)=b=8.

. Avem 700..0+n=5-10n+35=49n=700...0 -35 . Se determind

m cifre m cifre

care dintre numerele 665, 6965, 69965, 699965, 6999965 etc se

imparte exact la 49 si apoi n.

. a) Daca ¢ este timpul, avem 10 - (t + 1) = 15¢ = ¢ =2 (ore).

b) Distanta AB este de 15 - 2 = 30 km. Fie #; timpul pana la a doua
intalnire. Avem (10 + 15) - t; = 60 km = 25¢, = 60 = 5¢ = 12.
Avem 12 ore = 720 minute si #; = 720 : 5 = 144 minute. Bici-

. . 12 . .
clistul care a plecat din B a parcurs 5 din 15, adica 36 km.

Distanta fatd de A este 36 — 15 =21 km.

. Avema=2b;2c=a+b=3b;3d=a + b+ c=3c+c=3c. Rezulta
d=c;3b=2c=6n=>b=2n,c=d=3n,a=4n.Cum4n <9 =
=>ne{l,2} = abed € {4233, 8466}.

Testul Nr. 76

. 333 +333+3-33=765.

2. Cazul 1. S, =1+2+ ... +n=nn+1):2=aa <nn+1)=
=2-aa € {22,44, 66, 88, 110, 132, 154, 176, 198}. Avem 110 =
=10-11;132=11-12sidecin € {10, 11}.

Cazul 2. §,=n(n+1):2=aaa < nn+1)=222a = §, € {222,
444, 666, 888, 1110, 1322, 1554, 1776, 1998}. Produsul a doud
numere consecutive are ultima cifrd 0, 2 sau 6. Pot fi solutii doar
numerele 22, 666, 1110, 1332, 1776. Cum 14 - 15 =210 <222 <
<15 -16 = 240 = 222 nu convine. Cum 25 - 26 = 650 < 666 <
<26 - 27 = 666 nu convine. Avem 36 - 37 = 1332 si deci n = 36.
Cum 42 - 43 =1706 <1776 <43 - 44 = 1892 = 1776 nu convine.
In concluzie, avem suma 10 + 11 + 36 = 57.
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3. Urmarind tabelul de mai jos, sunt2 -2 +4 -9 + 3 - 81 = 287 numere.

Forma lui abcd | numarul de numere
a000 2
1005 9
1050 9
1500 9
10ab 9.-9=81
1a0b 81
1ab0 81
2005 9
2050 2

4. Fie x numarul din tabel. Avem 13 —x = 12 sau
x—13 =12. Avem deci x = 1 sau x = 25. Pen-
tru fiecare numdr dintr-o cdsutd liberd avem
doua variante. Vom lua cazul x = 25. O solutie
este cea din figura aldturatd, afland celelalte
numere in ordinea 36, 24, 14, 1, 9, 2, 11. De
exemplu, in ultima casutd liberd putem avea
a=0saua=22.

Testul Nr. ¢

1. Fien= ab. Avem doua cazuri: . a > b; 1. a < b.

CazulI. a + b=3(a—-b)+r, 0<r<2. Obtinem 2a = 4b —r. Daca
r=0,avema=2bsin € {21, 42, 63, 84}. Daca r =1, avem 2a =
=4p — 1 (imposibil, pentru ca 2a este numar par si 46 — 1 este numar
impar). Daca r=2,avema=2b—1sin € {11, 32, 53, 74, 95}.
Cazulll. a+b=3(b-a)+r,re{0,1,2}. Rezulta 4a = 2b + r.
Observam ca r = 1 nu convine. Daca r =0 = b=2a = n € {12,
24,36,48}. Dacar=2,rezultd 2a=b+ 1 = n € {11, 23, 35, 47,
59}. Suma numerelor este 769. De ce nu este 7807
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2. Réspuns ,,sugerat”: 9 — 2 = 7. Efectuati mutarea.

3. Avem succesiv: 2-mnpr +38=19 m_pr = u(2r + 8) = u(9r) (unde

u(n) =ultimacifraaluin) =>r=4= 2-mnp4+38=19-mp4 =

= 2-mnp0+46=190-mp+76=>2-mnp=19-mp+3 = p impar
si u@2p) = u(19 + 3) = p = 1. Atunci 2-mnl=19-ml+3=
= 20-mn=190m+20=>m+2n=2=m=2,n=0= mnpr=2016.

4. Dupa un ,.exercitiu” (adica 9 + 7 + 3 = 19 miscari), sportivul a urcat
9 -7+ 3 =5 trepte. Avem 2031 =106 - 19 + 17. Dupa 106 - 19 =
= 2014 miscari, sportivul a urcat 106 - 5 = 530 trepte. Mai urca 9
trepte, ajungdnd pe treapta 539, coboara 7 trepte, ajungand pe
treapta 532, apoi urcd o treaptd, ajungand pe treapta 531. Trebuie
amenajate minimum 539 de trepte.

Testul Nr. 78

1. Notam sumele celor trei copii cu a, b, c. Sumele rimase sunt a : 2,
b:3,c:4.
Cazul I.a:2=2n-1;b:3=2n+1;c:4=2n+3=>a=4n-2;
b=6n+3c=8n+12=S=a+b+c=18n+13. Cum 193 =
=18-10+13=>n=10=a=38; b=63;c=92.
Cazul 2. a:2=2m+3;b:3=2m+1;c:4=2m-1=a=4m+6;
b=6m+3;c=8m-4=85=18m+5.Cum203=18-11+5=
=>m=11=a=50;b=69; c=84.

2. a) Nu; b) Nu. YT _.T'\/:: TT

3. Pentru scrierea numerelor de la 1 la 79, cifra 8 este folosita de 8
ori. De la numerele 80 la 88 inclusiv, cifra 8 mai este folosita de 10
ori. Atunci pentru numerele de la 1 la 88 inclusiv, cifra 8 este folo-
sitd de 18 ori. Cifra 8 mai trebuie folositd inca o data si deci apare
si pagina 89, dar nu mai apare pagina 98. Cum orice caiet numero-
tat are un numar par de pagini, acesta poate avea 90, 92, 94 sau 96
de pagini.
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. 99-n=cha—abc=99c—a)=>c-a=n>25=c—ac {5,6,7, 8}
Daci n =5 = nabed {51b6, 527, 63b8,5469 |0 < b <9} .
Daci n =6 = nabed € {61b7, 62b8, 63690 <b <9} .

Dacé n =7 = nabed {71h8,7269|0<b<9} .

Dacan=7= nabcde{81b9|03bs9}.
In total sunt 10 - (3 + 2 + 1) = 60 de numere.

Testul Nr. 79

. O solutie este cea din tabelul de mai jos. Mai sunt si alte solutii?

1091876
9187|610
817(161(1019
716110198
6110987

. Cazul general: {[(a—6):n+n]:(n+1)+m+ 1)} :(n+2)+n+
+2=n+3,n e N". Avem succesiv: (n + 3) — (n + 2) = 1. Continu-
tul acoladei este n + 2. Avem (n + 2) — (n + 1) = 1, deci continutul
parantezei patrate este n + 1. Avem (n + 1) —n=1. Atuncia — 6 =
=1sidecia=17.
.n—-m=n:5=5n-5Sm=n=4n=5m=20p = n=>5p, m =4p.
Cum n £99, m £99 = p < 19. Suma acestor numere este (5 +4) -
-(1+2+43+...+19)=9-19-20:2=1710.

. Avem 9a—-9b =a-b—a = 10a =9(b + a). Cum 10a se imparte

exact la 9, putem avea doar a = 1 sau a € {3, 6, 9}. Se obtin nume-
rele 64, 95.
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Testul Nr. 80

. Luim cazul a < b < c. Tripletele posibile sunt (1, 6, 6), (2, 3, 6). In

total sunt 3 + 6 = 9 numere. Suma numerelor este 222 - (2 +3 +6) +
+111 - (1 + 6+ 6) = 3885.

Avem a0a +b0b +aa+bb+ccc=201n < 112(a + b) + 111c =
— 20l < 11l-(a+b+c)+(a+b)=111-18+ In +2 <
oa+b+c=18sia+b=1n +2.Deciln +2+c=18 <

& In +c=16 < n + ¢ = 6. Numerele nc sunt 15, 24, 33,42, 51,
60.

. Dupa 3 sarituri ale lui A si 5 sarituri ale lui B, A se apropie de B cu

3.-120-5-60=60 cm. Avem 72 dm = 720 cm si 720 : 60 = 12.
B efectueaza 12 - 5 = 60 sarituri.
a-(b+c)y=ab+ ac=120= 48 + ac = 120 = ac = 72. Avem
ab-ac-bc=48-96-712<a-a-b-b-c-c=(6-8)-(8-12)-
-(6-12)=(6-6)-(8-8)-(12-12)=>a-b-c=6-8-12=a=
=(6-8-12):96=6;b=28,c=12.

Testul Nr. 81

Avem 110a + 1136+ 113¢ = 201n = 110(a + b + )+ 3b + c =
=110-18+3n=a+bh+c=18si3bh +c=3n.Cum 3b=3n—c>
>30-9=21=b>7. Pentrub =7, avem cn = 90. Pentru b = 8,
avem cn e {60, 71, 82, 93}. Pentru b = 9, avem cn € {30, 41, 52,
63, 74, 85, 96} = suma = 837.

a) XIII — V = VIIIL; b) XII — VI # VII; ¢) XIII - V = VIL

. Fie a si b numarul elementelor celor doud multimi. Avem 60a +

+ 1606 = 120(a + b) < 40b=60a < 2b=3a =6k = a =2k, b=
=3k=a+ b=>5k Din 21 <5k <34 = 5k € {30, 25}.

Notam pretul unui caiet, al unei carti, respectiv al pretul unui al-
bum cu 2n, 10n, respectiv 157, Din 1572 — 2n = 13n =39 = n =3.
Preturile sunt 6 lei, 30 lei, 45 lei.
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Testul Nr. 82

.Dine>b22=a=b+c+122+3+1=6sidecia e {6,7,8,
1 ..
9}.Avemdegalcu§d1na+b+c=a+afl=2afl.Cum

2a — 1 se Imparte exact la 3, rezulti a =8 sid=5. Cum b + ¢ =
=a-1=7s12<b<c,rezulta b=2,c=5sau b =3, c=4. Nume-
rele abed sunt 8255 si 8345.

. Notand cu a, b, c numarul de nuci pe care la au Ana, Barbu si Costin,
rezultia—-3=b+3sibt+5=c-5,deundea=b+6,c=5b+10
siat+tb+c=3b+16=dd =11d. Avem3(b+5)+1=12d—d.
Cum 3(b + 5) si 12d se impart exact la 3, atunci d + 1 se imparte
exactla3sidecid € {2,5,8}. Dacad=2,rezulta b=2,a=8,c=
=12.Dacad=5,rezulta b= 13, a =19, c = 23. Dacd d = 8, rezultd
b=24,a=130,c=34.

. Cazul 1. Daca numerele sunt 2n+1,2n+2,2n+3,2n+4,2n + 5,
2n+65i2n+7,avem2n+2+2n+4+2n+6=108 = 2n =132
= numerele sunt 33, 34, 35, 36, 37, 38, 39.

Cazul 2. Daca numerele sunt 2m, 2m + 1, 2m + 2, 2m + 3, 2m + 4,
2m+5,2m+6,avem2m +2m+2 +2m+4 +2m+ 6 =138 =
= 8m + 12 =108 = 2m = 24 = numerele sunt 24, 25, 26, 27, 28,
29, 30.

. ab+n2=2-ab=>n2=ab= n = a, b = 2. Numerele sunt 12, 22,
32, 42 si au suma 108.

Testul Nr. 83

. a) Avem 4 - 6 = 24 < 25. Trebuie sa fie rezolvata cel putin o pro-
blema cu 7 puncte. Ludam o problema de 7 puncte si 3 probleme
de 6 puncte.

b) Pentru 23 de puncte, care este numar impar, dar §i suma a patru
numere, trebuie luate o problema sau 3 probleme de numar im-
par de puncte. Daca luim o problema de 3 puncte (sau 3 pro-
bleme de 3 puncte), atunci maximul ar fi 3 - 3 + 6 = 15 puncte <
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< 23. Daca ludm una de 7 puncte, avem nevoie de 2 de 6 puncte
si una de 4 puncte. Ultima varianta este 3 probleme de 7 puncte
si una de 2 puncte.

¢) Pentru 14 puncte avem cazurile din tabelul de mai jos.

614|132

|
el

Punctaj problema
Numarul de probleme

Total puncte
14

OO IO |||
S| IO |—=—=|—= (N[O
N WO~ (N~
\SREal ] (O} Fnl el Kl E g
= N S T I Fl
O|IO |||~

. Avem ab-(ab+1):2=2-abc. Fie n=ab . Rezultd n(n + 1) =

=4(10n + ¢) = n(n — 39) = 4c. Deoarece 0 < 4c¢ < 36, pentru n <

<39 = n(n—39) <0, iar pentru n > 40 = ¢ > 10. Riméne n=ab =
=39sic=0,adica abc =390.

. a) Observamcal=1-1;1+3=2-2;1+3+5=3-3;1+3+
+5+7=4-4. Avem1+3+5+7+...+(2n—-1)=n-n. Pen-
trun=20avem 1 +3+5+7+ ... +39=20-20=400.

b) Suma primelor 20 de numere este (2 +3)+(5+ 6+ 7 + 8) +
+(10+11+12+13+14+ 15+ (17 +18+19+20+21 +22
+23+24)=(1+2+3+...+24+25-(1-1+2-2+3-3+
+4-4+5-5)=25-26:2—-(1+4+9+16+25)=270.

. Notdm numarul dublurilor pentru copii cu n, 2n, 3n. Copiii au, 1n

ordine, 2n + 32, 4n + 20, respectiv 4n + 8 timbre. Din 2n + 32 +

+4n + 20 + 6n + 8 = 132 rezultd n = 66. Copiii au, in ordine,

2-6+32=44;4-6+20=44;6- 6 + 8 =44 (timbre).

Testul Nr. 84

. Tripletele de numere consecutive de doua cifre alese dintre cifrele
numarului 2019 sunt (10, 11, 12), (20, 21, 22) si (90, 91, 92).
Sumele sunt 33, 63, 273.
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2. Dupa ce au fost date 4 timbre, urmeaza sa dea din nou un timbru
primului copil. Dupa 4m timbre date ajunge sa dea timbre din nou
primului copil. Avem schema din tabelul de mai jos.

Cazul quér total Numar de timbre date de:
de timbre date | primul copil | al doilea copil | al treilea copil
a) 4m m 2m m
b) 4m + 1 m+1 2m m
9) 4m + 2 m+1 2m+1 m
d) 4m +3 m+1 2m+2 m+1

Nu putem avea 3 numere consecutive in cazurile a) si d). In cazul
b) avem numere consecutive daca 2m = m + 2 < m = 2. Au fost
date 9 timbre. Cum 9 = 8 + 1, ultimul timbru l-a dat primul copil.
In cazul ¢) avem numere consecutive daci m +2 =2m+1=m= 1.
Au fost date 6 timbre si ultimul timbru I-a dat al doilea copil.

. 121-d-d=11(a+b)=>11-d-d=a+b<18=a+b=11.
ab-ba=c-c9-(a+b)y=c-c=>a-be{0,1,4,9}; abc=651.

. Dacan=1= mm=mnp (fals). Dacan >3 = mm-mm-...-mm >

>11-11-11> mnp. Avemn=2si m2p=mm-mm=11m - 11m=
=121 -m -m.Din m2p <929 = 121 - m - m <929 = m <2. Daca
m=2= 22p=484 (fals). Dacim=1=p=1= mnp = 121.

Testul Nr. 85

. Observam cd a # 1, a # 2. Pentru a = 4 avem tabelul din figura 1.
Pentru a =3, 1n figura 2 avem a # 1, a # 2, a # 3 si deci a = 4. Apa-
re un patrat de forma din figura 3, care nu convine. Solutia din fi-
gura | este unica.

113124 1 2

214113 3

311142 a|l]3 411

412131 4 4
Fig. 1 Fig. 2 Fig. 3



. Fie distantele AB = a, BC = 3a. Avem 4a + b = 144. Dacd a < b,
a=20=>b=64=>BD=124km. Dacab=20=4a=124 = a=
=31 = BD=113.

4 B , 3a | C b D

a |

. ab-c—a-chb=(10a + b) - ¢ — a(10c + b) = 10ac + bc — 10ac — ab =
=b(c—a).Cum8=1-2=2-4=4.2=8 -1, avem cazurile;
a)b =1, c—a=8 = nuavem solutie (c impar); b) b=2,c—a=4
= numerele 226, 428; c) b = 4, ¢ — a = 2 = numerele 224, 446,
648;d) b=8,c—a=1= numerele 182, 384, 586, 788.

. Numarul cerut este 0.

Testul Nr. 86

. Avem 10la + 1106 + 1lc = 11la + 1116 & 1lc = 10a + b <

& cc=ab < a = b = ¢. Numerele sunt aaa . Numarul cerut este

1MI(1+3+5+7+9-2-4-6-8)=555.

. Avem83=a-c+11,cua>12. Rezultd ca 83 — 11 = 72 se impar-

teexactlaa>12. Avema e {12, 18, 24, 36, 72}.

. a) 206—-202=4;206+4=210;210+4=2014. Avem 3 pasi.

b) Conform a), pe tablda avem numerele 202, 206, 210, 214, si 4.
Adunand mereu 4, obtinem toate numerele > 202 care impartite
la 4, dau restul 2. Scazand 4, obtinem 202 — 4 = 198, 198 — 4 =
=192,pandla6—-4=2.

. Fiea=3m. Avem 113 =3m - m + r, unde r < 3m. Daca m > 7,

avem 3m -m +r>3-7-7>113.Dacam<5,avem 3m -m + r <

<3.5-5+(3-5-1)<113.Ramanem=6,a=18, r=113 - 18 -
6=>5.

Testul Nr. 87

. a) Dupa un numar de & pasi, suma numerelor devine egala cu:

(1 +2) - k= 3k Notam numerele consecutive cua, a+ 1, a + 2,
a + 3, iar suma lor este 4a + 6. Trebuie sa avem 4a + 6 = 3k.
Atunci k=2n sidin4a + 6 =6n rezulta a = 3m, n =2m + 1 si
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k=4m+2.Pentrum=1, a =3, k=6 avem tabelul de mai jos.

Initial | Pasul 1 |Pasul 2 | Pasul 3 | Pasul 4 | Pasul 5 | Pasul 6
0 1 2 3 3 3 3
0 2 4 4 4 4 4
0 0 0 2 3 4 5
0 0 0 0 2 4 6

b) Din rezolvarea de la a), suma celor 4 numere naturale trebuie sa
fie de forma 3%. Dar 2020 + 2021 + 2022 + 2023 = 3k.
. Avem 1l -a-11-b-[11(a +b)—55]=11-a-b-[11(a + b) + 55].
Fiex=11-(a +b). Avem 11(x - 55)=x+55< 10x=12 - 55 =
= x=606sidecia +b=6. Suma este 15 +24 + 33 +42 + 51 =
=165.
. Suma numerelor de pe toate cartonasele este 1 +2+3 + ... +29 +
+ 30 = 465. Fie 2a — 1, 2a), (2b - 1, 2b), (2¢ — 1, 2¢) cartonasele
scoase, unde 1 < a < b < ¢. Suma numerelor de pe cartonasele
scoase este 2a—1+2a+2b—1+2b+2c—1+2c=6(a+b +c)—
—3=465-414=51. Rezulta a + b + ¢ =9. Avem pentru (a, b, c)
tripletele (1, 2, 6), (1, 3, 5), (2, 3, 4). Problema are, deci, 3 solutii.
. Fie patratul magic din figura 1. Suma tuturor elementelor este egala
cu3-(5+7+9)=63. Dacd luam numerele consecutive n, n + 1,
n+2,...,n+38, suma lor este 9n + 36. Din 9n + 36 = 63 rezulta
n = 3. Numerele sunt 3, 4, 5,6, 7, 8,9, 10, 11. Numarul 11 nu poa-
te fi agezat in locul lui ¢ pentru ca, daci f=11 =>c=1=1+7+
+d =21 = d=13 (fals). Analog, nu putem avea ¢ = 11. Dacd a =
=11 = f=3,c=9 (fals). Avem deci b= 11 saue =11. Daca b =
=11 = e =3 (fig. 2). Au ramas numerele 4, 6, 8, 10. Cum a + ¢ +
+11=21=a+c=10.Deci,a=4,c=6saua=06,c=4.Daca
c=6,rezulta 6 + 9 + f=21 = f= 6 (fals). Ramane c =4, a = 6 si
atunci avem patratul din figura 3. Problema are doud solutii.

b|c 6 (114 10(3 |8
50719 50719 517

el|f 1013 |8 6114
Fig. 1 Fig. 2 Fig. 2
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Testul Nr. 88

. Fie ab varsta copilului. Avem 10a + b=3(a + b)—3 < Ta=2b—
—3.Atuncia=2n+1sib=Tn+5 Rezultain=0si ab = 15.

. Avem 1006+ 1la=a+a-ata-a-a=100b+10a=a-a +
+a-a-a=10010b +ta)=a-a - (a+ 1) = ultima cifra a lui
a-(a+1)este0.Rezultaia=4saua=5.Dacaa=4=10b+4 =
= 8 (fals). Daca a =5, rezulta b = 1.

. Notdm sumele avute de copii cu 2a, 3b, 4c. Sumele cheltuite sunt
a, b, ¢, 1ar sumele ramase sunt a, 2b, 3c.

Cazul 1. Avema =2n,2b=2n+2,3c=2n+4.Din3c=2n+4
rezultan=3m+1=>3c=6m+6=>c=2m+2;2a=4n=12m + 4,
3b=9m + 6; 4c = 8m + 8. Suma totala este 12m + 4 +9m + 6 +
+8m + 8 =29m + 18. Din 29m + 18 = 308 rezultd m = 10 si sumele
124, 196, 88.

Cazul 2. Dina=2n+4,2b=2n+2, 3¢ =2n = 6m rezulta ¢ = 2m,
a=6m+4,b=3m+ 1. Avem 2a + 3b + 4¢c = 308 < 29m = 297
(fals).

. Am avea nevoie de (6 - 6) : (1 +3) =9 piese. [y[x[x[x[x|x
Marcam patratelele din liniile 1, 3, 5. Am luat
astfel 18 patratele. Fiecare piesd acopera 1 sau
3 patratele din figura aldturatd. Oricum am
pune cele 9 piese, ele vor acoperi doar un nu-
mar impar de patratele (= 36). Nu.

Testul Nr. 89

. 3-333+3-333+3-333+3+3=3003.

. Timpul este 70 : (8 + 12) =70 : 20 =7 : 2 =3 ore si jumatate = 200
minute.

. a) Deoarece 141 este numar impar, atunci printre cele 15 numere
se afld un numar par m de numere pare si 15 — m (numar impar)
de numere impare. Dacd m = 0, atunci cea mai mica suma a ce-
lor 15 numereeste 1 +3+5+7+...+29=15-(1+29):2=
=225 > 141. Rezultd cd avem un numar par (cel putin doud) de
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numere pare.

b) Pentrum=2, min S=(1 +2+3+4)+5+7+...+21+23 +
+25=10+13-(5+25):2=175>141. Pentru m =4, min S =
=(1+2+3+4+5+7+8)+(O9+11+13+...+21)=36+
+7-(9+21):2=141. Numerele cerute sunt cele din parante-
zele de mai sus.

. (ab-7):6=(ab-6):7<7-(ab-7)=6(ab-6) = 7-ab—6-ab=

= 6-(ab—-6)<7-ab—6-ab=49-36 <> ab=13.

Testul Nr. 90

. Fie n numarul de numere, cu » > 3. Notam numerele cu a, a + 1,
at?2,...,atn—1.Sumaloresten-(a+a+n—-1):2=2020<
< n(2a +n—-1)=4040=28 -5 - 101. Deoarece 2a + n—1 > n, re-
zultd n < 63. Avem cazurile:

n|2atn-1| a numerele

40 101 31 |31,32,...,70
20 202 fals
10 404 fals

. Presupunem ca exista a, b, ¢ € N care indeplinesc conditiile date.
Din conditia 1) rezultd ca b este numar impar. Din b impar si condi-
tia i1) rezulta cd a este numar par. Din a par, b impar si conditia iii)
rezultd ca ¢ este numar par. Avem (2a + 3b +4c +a+ 5b + 2¢) —
—(5a+7b+3c)=201+301 -402 < 3¢ + b —2a =100. Ultima
relatie este falsa pentru a si ¢ pare si b impar. Nu existd numere na-
turale cu proprietatile date. Altfel: 2(a + 5b + 2¢) — (2a + 3b + 4¢) =

=2-301-201 < 7b=401 = b ¢ N.

. Cumu(c - ¢) = ¢, ¢ # 0, unde u(n) este ultima cifra a lui n, rezulta
ce {5 6).Dacic=5=ab5 a5=5db5=>a=2=(2b0+5)-25 =
= 5db5=(260+5)-(20+5) = 5db0 + 5 = 20- 260+ 5-2b0 + 125 =

= 5db0+5=2-2b0+5-2b+12=5db=b=2=d =6 = abcd =
=2256. Daca ¢ = 6, nu avem solutii.
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. In timp ce vulpea face 4 sarituri si canele face 3 sarituri, cdinele se
apropie de vulpecu3 -3 —-4-2=1m. Cum 40 =40 - 1, cainele fa-
ce 4 - 40 = 160 de sarituri si parcurge distanta de 160 - 3 = 480 m.

Testul Nr. 91

. Avem abc > cha <> a > c. Numirul perechilor (a, ¢), cu a > c, este
dat de tabelul:

a 213]4[5]/6]7|8]9
nr.perechi |1 2[3]4|5]6]7]8

Cumb e {1,2,3,...,8,9} (casia sic), rezultd cd numarul cerut
este9-(1+2+3+...+8)=324.
.a)Fien=13a+r,n=15+r,n=17c + rn.Cumr; 21, rn > 1,
rm>21sir+rt+tr<6,avem 3 <r +r,+r; <5 Daca resturile
sunt diferite, rezultd cd min(r; + r, + 73) = 1 + 2 + 3 = 6 (fals).
Deci, cel putin doud resturi sunt egale.
b)Dacir,=r;=1,avemn—1=15b=17¢=15 - 17m =255m >
>255sidecin>256.Dacar,=r;=2,rezultain —2=13a=17b =
=13-17m=251m >251,decin>223. Dacar,=r=1=n>222
(fals). Ramane cazul ry=r, #r;. Dacari,=rn=1,n=2=n-1=
=13a=15b=165m<200=>n-1=165=>n=166=9 - 17+ 13
(nu convine). Nu avem numere cu proprietatea data.

. Avem aaaa —aaa = beb + aa <> beb + aa = a000 . Cum beb +aa <
<999 +99 <2000, rezulti cia = 1. Avem bch = 1000 — 11 = 989.

1 .. . T .
£ 3 din al doilea rest este 5 paini + 5 paine. Al doilea rest este

2 -5+ 2 jumatati = 11 paini. Avem % din primul rest este egala cu
11 péini i jumatate. Primul rest este 2 - 11 + 2 jumatati = 23 paini.
Avem % din cantitatea datd de 23 pdini + % paine. Cantitatea a
fost de 23 - 2 + 2 jumatati = 47 paini. Primul a cumparat % +% =
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47-24 1

= 24, al doilea a cumparat + 3 = 12, iar al treilea a cumpa-

rat 6 paini.

Testul Nr. 92

. Avem a000+bcd =8-bed +bed —408 = a000 =8 - bed — 408 =
> ulBd-8)=0=>d=6saud=1.

Daci d =6 = a000=8-(bc0+6)—408 8-bc0—360=>

= a00=8-bc—36 = u8c—6)=0=c=2=

= 400=8-(b0+2)-36=8-50-20=>a0=8p-2= b = 4 sau
b=9.Daca b=4,avem a = 3 si abcd =3426. Daca b =9, avem
a=7si abcd =7926.

Daca d =1, obtinem abcd € {4551, 8401}.

. Suma tuturor numerelor este 1 +2 + 3 + ... + 13 = 91. Daca cea
mai mica suma din numerele sterse este .S, suma tuturor numerelor
sterse este 4S. Fie a numarul rimas, unde 1 <a <13. Avem4S +a =
=91. Avema+1=92-45=4(23-8). Atuncia + 1 € {4, 8, 12},
deundea € {3,7, 11}.

. Suma celor 18 numere este 1 +2 + ... + 18 =18 - 19 : 2 = 171.
Suma celor 3 numere de pe bilele ramase este 171 — 123 = 48. Tri-
pletele de 3 numere din numerele 1, 2, 3, ..., 18 cu suma 48 sunt
(18, 16, 14), (17, 16, 15). Numarul cautat este 16.

. Intr-un an cu 365 zile sunt 52 sdptamani §i inca o zi. Zilele apar
astfel: una de 53 ori si celelalte de 52 ori. Zilele apar de 52 ori
amandoua sau una de 52 ori si urmatoarea de 53 ori. Daca anul este

bisect, cele trei zile (in ordine crescatoare) apar in variantele
(52,52, 52), (53, 52, 52), (53, 53, 52).

Testul Nr. 93

. Fie lungimea 4a si latimea 3b. Avem 2(4a + 3b) = 210, de unde
4a+3b=105. Avem?2 - (4a—4a:4+3b—-3b:3)=150 < 3a +
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+2b =175. Atunci avem 8a + 6b = 210 si 9a + 6b = 215. Prin sca-
dere rezultd a = 15 si apoi b = (75 — 3 - 15) : 2 = 15. Dimensiunile
sunt4 - 15=60cmsi3 - b =45cm.

. In figura de mai jos, BC = 198 km, BD = 110 km. Fie v viteza mo-
tociclistului. In 5 ore 30 min — 3 ore 30 min = 2 ore, motociclistul a
parcurs 198 — 110 = 88 km. Viteza motociclistului este de 88 : 2 =
= 44 km/ora. In 3 ore 30 minute, ore, motociclistul a parcurs 3 - 44 +
+ 44 : 2 = 154 km. Distanta AB este 154 + 198 = 352 km. Altfel,
timpul in care a parcurs distanta BD este 110 :44=15:2 =2 ore 30
minute. in total a mers de la A la B, 2 ore 30 min + 5 ore 30 min =
=8 ore si AB=28-44 =352 km.

198
A C D B

110

. Daca persoana s-a nascut in anul 20ab <2019, avem 2019 — 20ab =

=2+a+b. Rezulta 19=10a + b+ 2 + a + b, adicd 11a + 2b =

=17. Obtinem a = 1, b = 3 si anul nasterii este 2013. Daca persoa-
na s-a nascut in anul 19a4b, avem 2019 — 19ab = 10 + a + b &

S 10a+b+10+ta+b=119< 1la+2b=109,deunde a =9, b

= 5 si anul nasterii este 1995.

. Notdm numerele cu 2a, 3b si 4c¢. Atunci sunt numere pare consecu-

tive numerele a, 2b si 3c. Avem doua cazuri.

a) a=2n;2b=2n+2;3c=2n+ 4. Rezulta ca ¢ este numar par,
adica ¢ = 2m. Avem 6m = 2n + 4. Rezultd ca ¢ este numar par,
adica ¢ =2m. Avem 6m =2n + 4 si deci n =3m — 2. Suma a ce-
lor 3 numere este 4n +3(n+1)+2n+4=9n+7=90B8m -2) +
+7=27m—-11.Din 95 <27m — 11 < 150 rezultd 4 <m < 5 si
suma poate fi 97 si 124.

b) a=2n+4,2b=2n+2,3c=2n=6m = n=3m, c=2m. Suma
celor 3 numere este 22n +4)+3(n+ 1)+ 2n=9n+ 11 =2m +
+ 11. Din 95 < 27n + 11 £ 150 rezultd 4 < m < 5 si suma poate
fi 119 si 146.
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Testul Nr. 94

1. a) Fie numerele a si b. Avem (%—%) din a egal cu a. Avem

(%—%) din b egal cu b. Atuncia + b=40—-15=25.

b) Notam numerele a = 2n §i b = 3m. Atunci rezultd cd n +2m = 15
si3n+ 5m=40. Cum n =15 — 2m, avem 45 — 6m + 5m = 40 si

decim=15,n=15-10=10. Numerele sunt a = 10, b = 15.
2. Luadm operatiile in sens invers:

A doua cutie Prima cutie
48 :2 =24
43 43 48 +24 =172
. n 72:2=736
48 +24 =72 |48 :2=24 36+ 24 = 60
72:2=36 |[36+24=60 60:2=30
36 +30=66|60:2=30 36 +30=66
66:2=33 |30+33=63 66:2=33
30+ 33 =63

Cum 63 : 2 nu are rezultatul numar natural, rezultd ca avem solutia
63, 33.
3. Numerele din sir sunt de forma a,=6n+5,n > 1.

a) Fie E=6n+5, %=6m+5, a>b. Avem 10a + b =6n + 5;
10b + a = 6m + 5. Prin scadere rezultd 9(a — b) = 6(n — m) =
3(a—b)=2(n—m)=6p = a—b=2p = pentru (a, b) avem pere-
chile (3, 1), (5, 1), (7, 1), (9, 1), (4, 2), (6, 2), (8, 2), (5, 3), (7, 3),
9, 3), (7, 5), (9, 5), (9, 7). Numerele ab care verifici sunt: 71, 53,
95, si deci ba e {17, 35, 59}. Avem 6 numere.

b) Fie abc = 6n+ 5, cha = 6m + 5, cu a > c. Rezulta 99(a — b) =
=6(n—m)=33(a—-c)=2(n—-m)=66p = a—c=2p. Pentru ac
avem numerele din {31, 51, 71, 91, 42, 62, 82, 53, 73, 93, 75, 95,
97} = A. Deoarece 6n + 5 este numar impar, scoatem numerele 42,

62, 82. Se verifica daca exista numere de forma abc, cu ac € A.
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. Notam cu a, b, ¢, d numarul de timbre avute initial de copii. Numere-
le timbrelor care le au dupa redistribuire estea + ,b+ ,c+ ,d+ .
CazulI.a+3=b+3-1;a+3-2;d-3 -3 -3 sunt numere con-
secutive. Avemb =a+1,c=a+2,d=a+15. Cuma +b +c +
+ d =102, rezultd 4a + 18 = 102 = 4a = 84 = a = 21. Copiii
aveau initial 21, 22, 23, respectiv 36 de timbre.

Cazul 2. a+3=b+3+1=c+3+2=d-3-3+3=a=c+2,
b=c+l,d=c+1ll=>(c+2)+(c+t)+c+(c+t1])=102 =
=4c=102-14=88=c¢c=22,a=24,b=23,d=133.

Testul Nr. 95

. Numarul bilelor albe, negre, respectiv verzi este 4 = 12a + 4a =
=16a,cuda<13,B=12b+4b=16b,cudb <1251 C=12c+4c=
=16¢, cudc <12. Cum A > B > C, rezultd 16a > 16b > 16¢ > 0 =
=a>b>c>0.Dara<3,b<3,c<3sidecia=3,b=2,c=1.
Numarul total de bile este 16(3 +2 + 1) = 96.

. Avem 100m+np=10m+n—np+10p+m=89m=10p +n=

= 89m=pn=m=1, pn=89 = mnp =198 .

. a)Fien=10a+7,a e N,n=12b+9,b € N". Din 10a + 7= 12b +
+ 9 rezultd 10a = 126 + 2, de unde 5a = 6b + 1. Avem 5(a — b) =
=b+1sidecib+1=5mmeN.Atuncin=125m—-1)+9 =

=60m—3,meN*.Avemnmin=60~1—3=57.Din60m—3<

<1000 rezulta m < 16 sidecin =60 - 16 — 3 =957.
b)S=60-(1+2+3+...+16)-3-16=8112.

. Deoarece doi regi nu se pot afla pe ace- <
easi linie sau coloand, numarul de regi X
este n < 8. Pentru n = 8 avem pozitia din X
figura alaturata. X
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Testul Nr. 96

1. Avem 1 +2+3+ ... +n=n-(n+1):2;§=2+3+4+ ... +n=
=n-(n+1):2-1.Dacan=10,avem S =54 <60. Dacan =11,
avem S=11-12:—1 =65 > 60. Deci au fost luate 10 ,,randuri”
complete, iar la ultimul rand primul a luat 11 nuci, al doilea a luat
60 — 54 = 6 nuci (ultimele ramase), iar al treilea nu a luat nimic.
Numarul total de nuci care au fostin coseste (1 +2+3+ ... +11)+
+60+(B3+4+5+6+7+8+9+10+11+12)=66+60+75=
=201.

2. Notam varstele piticilorcu2n + 1,2n+3,2n+5,2n+ 7, 2n + 7,
2n +9,2n + 11 si cu a varsta Albei-ca-Zapada. Avem (2n + 1) +
+2n+3)+...+2n+11)+a=120< 14n + a=71. Varsta actua-
1a a Albei-ca-Zapada este 2n+7 +2)—2=2n+7.Din2n+ 7 +
+ 14n =71 rezultd n = 4. Piticii au varstele de 9, 11, 13, 15, 17, 19,
21, iar Alba-ca-Zapada are 15 ani.

3. Fiea=mnp.Dacap<8,avems(a+2)=m+n+p+2=s(a)+2>

> s(a) (nu convine). Dacd a =m98 = s(a+2)=m + 1 <12. Daca

a=m88 = a+2=m90.Dinm+8+8=19sim+9=12=m=
=3 = g =388. Dacd a=m99 = s(a + 2) = m + 2 < 12. Daci
a=m89 = a+2=m91.Dinm+8+9=19sim+9+1=12=
=>m=2=a=289. Daca azm_np,cups7:>a+2=mn(p+2)
siavemm +n +p=19sim + n + p +2 =12 (fals). Ramane deci

a € {388, 289}. Pentru b putem proceda analog ca pentru a sau lu-
am urmatorul tabel:

a 7991979997889 [ 898 [ 988
a+2 |901[981[999 891900990
s(@ | 25|25 |25 252525
s@+2)| 9 [ 18] 27 18] 9 | 18

Cums(a+2)=18 = b € {979, 889, 988}. Avem posibile 6 sume:
388 + 979 =1367; 388 + 889 = 1277; 388 + 988 = 1276; 289 + 979 =
=1268; 289 + 889 = 1178; 289 + 988 = 1277.
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4. Se toarna dintr-un vas in altul conform tabelului de mai jos:

A B C

12 0 0
12-8=4|0+8=8 0

4 8—-5=3|0+5=5
4+5=9 3 5-5=0

9 3-3=0[(0+3=3
9-8=1|0+8=8 3

1 8—-2=6|3+2=5
1+5=6 6 0

Testul Nr. 97

1. a) Avem ab = ¢ - (4a + 3b), unde ¢ > 1. Rezultd 10a — 4ac =
=3bc — b, adicad a(10 —4c)=b(3c—1). Cum b - (3¢ —1) >0, rezul-
td 4c < 0 si deci ¢ € {1, 2}. Dacd ¢ = 1, rezulta 6a = 2b, de unde
b=3asi ab € {13,25,39}. Dacda c =2, avem ab = 52.

b) A=9:1+8:2=13;B=9:3+8:2=8;4Aumn=8:4+6:3=4.

2. Avemn=21-15+a=315+a,0<a<20sin+19=22-16+b=
=352+b,0<b<21.Din315+a+19=352+brezultia =5 +
+ 18. Cum 0 £ a £20si 0 < b <21, perechile (a, b) sunt (18, 0),
(19, 1), (20, 2) si atunci n € {333, 334, 335}.

3. Fie numarul abc si rasturnatul cha, cu a > ¢. Avem 100(a + ¢) +
+20b+ (a+c¢)=1250+ 1. Atuncia + ¢c=1saua + ¢c=11. Cum
a + ¢ =1 nu convine, ramane a + ¢ =11. Cum a > ¢, atunci a > 6.
Obtinem 20b = 1251 — 1111 = 140 si deci b = 7. Evident, daca abc
este solutie (cu ¢ # 0), atunci §i cha este solutie. Avem solutiile
972, 873, 774, 675, 576, 477, 378, 279. Mai cautam si numarul
abed . Daca abed + deba = 1251, rezultaa=1,d =0, 1bc0+chb =

=1251 = lbc+cb=125=>bc+cb =25 = 11(b + ¢) = 25 (fals).

- . 2 y _
4. Dacd motociclistul mai are de parcurs F din distantd, atunci bici-

. 2 .. . - 2 .
clistul a parcurs 7 din distanta, iar motociclistul a parcurs P din
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. e o . 3o <
distantd si inca 27 km. Atunci ————— =— din distanta este de

27 km. Distanta este 27 : 3 - 7= 63 km. Biciclistul a parcurs 63 : 7
- 2 =18 km, iar motociclistul 63 — 18 =45 km (sau 18 + 27 = 45).

Testul Nr. 98

.Avem1+2+3+4+5=15sidecin>15. Avem16=1+2+3 +
+4+6.Dacan>17,atuncin=1+23+4+m-10)=1+2+
+3+5+(m—-11)sin—10>4; n— 11> 5. Deci orice n > 17 are
cel putin doua scrieri. Numerele cautate sunt 15 si 16.

. Unde pot fi asezate numerele 5 si 7?7 De ce au

fost alese aceste numere? Unde se pune apoi 50118
numarul 9? De ce este ales 9? Trebuie sd avem 219 |3
ab = ce, cd = af, bd = ef. O solutie este cea din

figura alaturata. Dati exemple si de alta solutie 41617

(daca mai exista).
. ab0=10a+20b+10c <> ab=a+2b+c<>10a+b=a+2b+c <
S9%=b+c.Cum0<b+c<18,rezulta: .a=1;b +c=9si
abe e {109, 118, 127, 136, 145, 154, 163, 172, 181, 190}; I a =
=2 = abc =299.

. a)Avem 396 =2 -2 -3 -3 . 11. Numerele de doua cifre ac la care
se Tmparte 396 sunt 11, 22, 33, 44, 66, 99, 12, 18, 36. Avem tabelul:

aclatb+c| b abc

11 36 24 | nu exista
22 8 14 | nu exista
33 12 6 363

44 9 1 414

66 6 nu exista
99 4 nu exista
12 33 nu exista
18 18 14 | nu exista
36 11 nu exista
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b) Avem cazurile:

43144 45|46 47225
42143144 145[46|220
41142143 [44145]|215

Testul Nr. 99

. Notam numerele cu 2a — 2, 2a, 2a + 2. Observam ca a = 1 nu con-

vine. Avem 6a = n - n si decin =6p, p € N'. Din 6a = 6p - 6p re-

zulta a =6 -pz. Daca p = 1, numerele sunt 10, 12, 14. Daca p = 2,
numerele sunt 46, 48, 50, iar dacad p = 3, numerele sunt 52, 54, 56.
. AvemS=1+2+3+ ... +18=171. Avem urmatoarele cazuri:

Numerele inlaturate Suma
1si2 171+12-3=9.20
2613 171+23-(2+3)=9-21
3si4 171+34-(3+4)=9-22
17 i 18 171+ 18— (17 +18)=9 - 306

. Notam al treilea numar cu 2n. Al doilea numar este 2n :2)-5+2 =
= 5n + 2, iar primul numar este 2 - (5n +2) - 5+ 2 =50n + 22. Su-
ma lor este 57n + 24. Din 80 < 57n + 24 < 180 rezultd n = 2. Nu-
merele sunt 122, 12 si 4.

. Fiecare cutie contine cel putin 5 bile (cel putin cate o bila de fieca-
re culoare). Daca in cutii s-ar afla numere diferite de bile, cea mai
mici sumdarfi5+6+7+8+9+ 10+ 11 + 12 = 68 bile. Cum
67 < 68, in cel putin doua cutii se afld acelasi numar de bile.

Testul Nr. 100

. Notam varstele fratilor cu 2a, 2a + 2, 2a + 4. In urma cu 2 ani
aveau varstele 2a — 2, 2a, 2a + 2.

.2a=2-Qa-2)=a=2= varstele 4, 6, §;
IL.2a+2=2-Q2a-2)=a=3 = varstele 6, §, 10;
III.2a+2=2-2a = a=1= varstele 2, 4, 6.
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B w

. Notam numerele cu 2a, 2b, 2¢. Avem cazurile:

lLa-1=b-2+t1=c-3+2=a=b=c=6a=48=a=8=
= numerele sunt 16, 16, 16;
Ha-1+2=b-2+1=c-3=>c=a+d,b=a+2=2a+
+2(a-2)+2(a+4)=48 = a =6 = numerele sunt 12, 16, 20.
a)12+35+46+78+9=18;b)27+36+45-98—-1=09.
Notam numerele din casute a,, a,, as, as, as etc. Din a; + a; + a; +
tar=artaztastas=az+ast+as+as=as+ as+as+ a;rezul-
tAay=as,a»=as a3 =a,. Cum a; =5, as =7, a;, = 4, avem a; +
taytaztas=6+7+4+a,=22 = a,=>5. Se repetd numerele
(6,7,4,5) in aceasta ordine.

Testul Nr. 101

. Notam varstelecu2n—1,2n+1,2n+3,102rn+1)-3=20n+7

si72n+3)-5=14n+16.Din 2n - 1)+ 2n+ 1)+ 2n+3) +
+ (20n +7) + (14n + 16) — 5 = 61 rezultd n = 1. Varstele sunt, in
ani, 1, 3, 5, 27, 30.

. Pe linia n, cu n impar, sunt scrise in ordine crescatoare numerele 1,

2,3, ..., n. Daca n este numar par, numerele 1, 2, 3, ..., n sunt scri-
se 1n ordine descrescatoare.

a)Sumaeste ] +2+3+...+20=210.

b) Numarul 18 apare cate o datd pe fiecare din liniile de la 18 1a 51
inclusiv, adicd de 51 — 17 = 34 ori.

¢) Alcédtuim un tabel pe 2 linii. Pe prima linie este numarul de apa-
ritii ale cifrei 4, iar pe a doua linie este scris numarul liniilor pe ca-
re apare cifra 4 datd de prima linie a tabelului. Avem:

0 1 2 3 4 516[7|8[10[11]12]13|14] 15

1,2,314,5,...,13]14, 15, ..., 23|24, 25, ..., 33|34, 35, ...,39|40|41]42|43|4445]46 [ 47|48 49, 50, 51

Numarul de aparitii al cifrei4este3-0+10-1+10-2+10-3 +
+6-4+(5+6+7+8+10+11+12+13+14)+3-15=201.

. Avem numerele n = c - 17+ r,unde r < 16, ¢ = r — 13. Pentru (c, r)

avem cazurile (0, 13), (1, 14), (2, 15), (3, 16). Suma este (17 - 0 +
+13)+ (17 - 1+ 14) + (17 - 2+ 15) + (17 - 3 + 16) = 160.
1) Numerele de pe paginile unei foi sunt de forma 2a — 1, 2a, a > 1,
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si au suma 4a — 1. Suma numerelor de pe cele 21 de pagini este de
forma S = 4n — 21, adicd numar impar. Sunt false afirmatiile a) si
b). Avem4n —21=4(n—5)—1=4m—1. Avem 981 =4 -245+ 1 #
# 4m — 1 si afirmatia c) este falsa. Cea mai mica suma a numerelor
de pe paginile celor 21 de foieste (4-1-1)+ @4 -2-1)+ ... +
+(@4-21-1)=4-(1+2+3+...4+21)—21=903 > 897. Afirma-
tia ) este falsd. Avem 983 =984 — 1 =4 . 246 — 1. Afirmatia d) es-
te adevarata.

.. . 9 . o a-(a+1)
ii) Dacd a este numarul paginilor cartii, avem suma ——— >
>983 = a(a+ 1) 21966 = a > 44. Deoarece a este par, numarul
minim este 44.

Testul Nr. 102

.b=a+6;c=a+b=2a+6;d=b+c=3a+12;e="5a+18;
102=8a+30=a=9,e=063, f=165.

.Avema +d=98.Cuma>bh>40sib>251,c>251,d =252 =
= (a, b) € {(58, 40), (57, 41), (56, 42), (55, 43), ..., (52, 46)}.
Cum b + c¢=110,b > c> 50, avem (b, ¢) € {(59, 51), (58, 52), (57,
53), (56, 54), (55, 55)}. Pentru (a, b, ¢, d) avem (58, 57, 53, 40),
(58, 56, 54, 40), (58, 55, 55, 40), (57, 56, 54, 41), (57, 55, 55, 41),
(56, 55, 55, 42).

.Avem1+2+3+4+5+6+7=28>27. Pentru ca numarul si fie
cat mai mare, ludm numarul de 7 cifre si ultima cifra 0. Trebuie de-
terminat numarul maxim abcdef cua +b +c +d+d+ f=27.
Lvaima=9sirdmaneb +c+d+te+f=18.Cum1+2+3 +4 +
+5=15, luam b = 8. Numarul este 9843210.

. Notdm cu s si 3s cele doud sume si cu x numarul ramas. Avem
4s + x=3+5+7+ 11+ 15+ 33 =83. Pentru (s, x) avem cazurile
(20, 3), (19, 7), (18, 11), (17, 15), (16, 19), (15, 23), (14, 27),
(13, 31). Ar putea conveni doar primele 4 cazuri. Daca x = 3, avem
5+ 7+ 9>20 sinu avem solutie. Avem x = 7 pentru ca luam 3 +
+5+11=19;9+ 15+ 33 =57. Daca x = 11, din numerele ramase
nu exista trei cu suma 18.
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Testul Nr. 103

. Deoarece n:@,avem 1<a+b+c<27.CumA=a+b+cse
imparte exact la 4, avem 4 € {4, 8, 12, 16, 20, 24}. Pentru s(n) =
=24 avem n € {996, 969, 699, 987, 978, 897, 879, 789, 798, 888}.
Convine n = 969. Pentru s(m) =4 avem m € {103, 130, 301, 310}
si s(m + 1) = 5. Pentru s(m) = 8 nu avem solutie. Pentru s(n) = 12
gasim m = 129.

.Avem 1 +2+3+4+ ... +31=31-32:2=496s5i496 —487 =9.
Trebuie scosi termenii a caror suma este 9, adica 9, 1 + 8, 2 + 7,
3+6,4+5,1+2+6,1+3+5,2+3+4. Se pot forma 8 sume.

. Avem 201 =2 - 101 — 1 si deci in total sunt 101 linii. Avem 43 =
=2 .22 —1 si 43 apare prima datd pe linia 22. Numarul de aparitii
este 2 - (101 —21) =160.

. Notam primul numaér cu 6a. Al doilea numar este 6a : 3 - 2 = 4aq, iar
al treilea este 6a +4a : 4 - 3 = 9a. Avem (6a — 4a) + (9a — 6a) +
+ (9a — 4a) = 40. Rezulta a = 4 si numerele sunt 24, 16, 36.

Testul Nr. 104

. Notam numerelecux—-7,x-6,x-5, ..., x—1L,x,x+ 1, x+2, ...,
x + 7. Suma lor este 15x. Deoarece x + 5 = 8n, avem S = 15(8n — 5) =
=120n—75=24(5n—3)—3 =24(5n—4) + 21. Restul este 21.
.a)atb+c=5a+7Tb+9c—(4a+ 6b+ 8c)=(5a+7b+ 9c) —
—2-QRa+3b+4c)=83-2-36=11.
b)36=2a+3b+4c=2@+b+c)+b+2c=22+b+2c=>

= b + 2¢ = 14. Pentru (b, ¢) avem (0, 7), (2, 6), (4, 5), (6, 4), (8, 3),
(10, 2), (12, 1), (14, 0). Pentru (a, b, c¢) avem cazurile (4, 0, 7),
(3,2,6),(2,4,5),(1,6,4), (0, 8, 3).

. Consideram distanta de 150 km. Timpul la dus este 150 : 75 =
=2 ore, iar la intors 150 : 50 = 3 ore. Viteza medie necesara este de
2-150: (3 +2)=60km/h.

. Fie p pretul obiectului si a castigul. Avemp + a=52si2p +a=
=102. Obtinem p =50, a = 2.
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Testul Nr. 105

. In total au fost 18 + 20 + 25 = 63 nuci. Fiecare a primit cate
63 : (3 + 6) = 7 nuci. Elevii au dat, in ordine, 18 — 7 = 11 nuci,
20 — 7 = 13 nuci, respectiv 25 — 7 = 18 nuci, adica 11 + 13 + 18 =
= 42 nuci. Au primit 126 : 42 = 3 alune pentru fiecare nuca data.
Cei trei elevi au primit 11 - 3 =33 alune, 13 - 3 = 39 alune, respec-
tiv 18 - 3 = 54 alune.

. Fie 4x suma celui de-al treilea elev. Al doilea are suma 4x : 2 - 5 =
= 10x, iar primul are suma 10x : 2 - 3 = 15x. Din 15x — 4x = 99 re-
zultd x = 9. Sumele elevilor sunt 15 - 9 =135, 10 - 9 = 90, respectiv
4.-9=36lei.

. Nu putem avea ¢ = 0 sau ¢ = 1. Deci avem b > ¢ > 2. Nu putem
avea b > 5 si deci b < 4. Numerele sunt 422, 632, 842, 933.

. Notam varstele cu a, b, ¢ si avem S = a + b + ¢. Daca S = 3b =
=4q = 12n, rezultd a =3n, b =4n,3n + 4n + ¢ = 12n si deci ¢ =
= 5n. Atunci § = 12n. Din 13 < 12n < 47 rezultd n € {2, 3}. Var-
stele copiilor sunt 6, 8, 10 sau 9, 12, 15.

Testul Nr. 106

. Luam 8 bete: AD, LE, KF, JG, GD, BI, AJ, GH.

A B C D
L E
K F

G
J I H

. Cu cifrele nenule a, b si cifra 3, daca sunt distincte doua cate doua,
formam 6 numere a caror suma este 222 - (@ + b+ 3) = 1776. Re-
zultd a + b =5 si deci ab e {14, 23, 32, 41}. Care din cele 4 nu-
mere sunt solutii?

. Fie numerele ab. Dacia>b,avema + b—(a—b)=12 < b =6.
Numerele sunt 66, 76, 86, 96. Daci a < b, avema + b— (b —a) =
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=12 < a = 6. Numerele sunt 67, 68, 69. Suma lor este 528.
.a)Avem3=1+2,6=3+3,10=6+4,15=10+5,15+6=21,
21 + 7 = 28. Urmatorii doi termeni sunt 21 si 28.

b) Urmatorii trei termeni sunt 28 + 8 = 36, 36 + 9 =45, 45+ 10 =
=55.Sumaeste ] +3+6+ 10+ 15+21 +28 +36+45+55=220.

Testul Nr. 107

. a) Cea mai micd suma de 4 numere naturale nenule distincte, res-
pectiv 5 numere naturale nenule distincte este 1 +2 +3 +4 + 5=
=15 Avem2+3+4+5=14512+3+4+5+6=19. Grupele
de 4 numere sunt (1, 2, 3, 7), (1, 2, 4, 6), (1, 3, 4, 5). Grupele de 5
numere sunt (1, 2, 3, 4, 8), (1,2, 3,5, 7).

b) Avem de calculat 6 sume: 1 +2+3+7+4+8=251+2+3+
+5+7=18,1+2+3+4+6+8=24,1+2+3+4+5+6+7=
=28,1+2+3+4+5+8=23,1+2+3+4+5+7=22.

. Numerele care nu se impart la 3 sunt de forma 3n + 2 sau 3n + 1,

iar cele care se impart exact la 3 sunt de forma 3n, n € N'. Din

3n + 1> 10 rezulta n > 4, iar din 3n + 1 < 25 rezulta n < 7. Din
3n + 2 <25 rezultd n < 7. Pentru ca suma a 4 numere de formele
3n+ 1, 3n + 2 sa se Imparta exact la 3, doud numere sunt de forma
3n + 1 si doud numere de forma 3n + 2. Pentru forma (3a + 1, 36 + 1,
3¢ + 2, 3d + 2) avem cazurile (a, b, ¢, d) date de (4, 5, 5, 6), (4, 5,
5,7),4,5,6,7),(4,6,6,7),si (4, 6,6, 7). Analog se iau cazurile
Ba+1,3b+2,3¢+1,3d+2),Ba+2,3b+2,3c+1,3d+ 1) etc.
. a) In primul sir, numerele impare de la 1 la 24 sunt scrise de 2 ori,
iar cele pare de la 2 la 30 cate o dati. In al doilea sir, numerele im-
pare sunt scrise de 2 ori, iar cele pare céte o data. In fiecare sir sunt
15-2+15-1=45 termeni.
b)Si=2-(1+3+5+...+29)+2+4+6+ ... +30)=0690, iar
S=(1+3+5+...+29)+2-(2+4+6+...+30)=705.

¢) In sirul I, numarul 2# apare pe pozitia 3n. Numirul 20 =2 - 10
apare pe pozitia 3 - 10 = 30, iar pe pozitia 29 apare numarul 19. in
al doilea sir, pe pozitiile 29 si 30 apar numerele 20 si 20.

. Avema-b<9-3a<a-(b+3)<9.Cumbd+ 3 >3, rezultd a < 3.
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Avem deci a € {1, 2, 3}. Dacd a = 1, avem b < 6. Daca a = 2,

avem b < 1, iar dacd a = 3, avem b = 0. Numerele ab sunt 10, 11,
12, 13, 14, 15, 16, 20, 21, 30. In total sunt 10 numere.

Testul Nr. 108

. Notam numerele cu 2n — 1, 2n + 1, 2n + 3. Suma lor este 6n + 3 =
=11la. Atunci a € {3, 6, 9}. Daca a = 3, rezultd n = 5 si avem nu-
merele 9, 11, 13. Daca a = 6, rezulta 6a =60 sia ¢ N. Dacia =9,

rezultd 6n + 3 = 99 si atunci n = 16, iar numerele sunt 31, 33, 35.

. Conform sagetilor, avem 7 >a > b >d, 5> c¢ > b, d < 2. Obtinem
d=1,a=6,c=4,b=3.

. a) Termenii de rang impar sunt numerele impare scrise in ordine
strict crescatoare. Termenii de rang par sunt numerele pare scrise
in ordine strict crescatoare incepand cu numarul 4. Urmatoarele 4
numere din sir sunt 12, 11, 14, 13.

b) Sumaeste (1 +3+5+7+9+11+13+15+17+19+21)+
+(@4+6+8+10+12+14+16+18+20+22)=(1+2+3+4+
+...+20+21+22)-2=22-23:2-2=251.

. Asezarea este de forma ffbftb...bffb. Daca 2n este numarul fetelor,
atunci numarul baietilor este # + 1. Din 2n + n + 1 =40 rezulta n =
= 13. Sunt 14 baieti si 26 de fete.

Testul Nr. 109

. Notand numerele cu 2n — 2, 2n, 2n + 2, rezultd 6n = 111a si deci
a € {2,4,6,8}. Pentru a =2 avem numerele 72, 74, 76. Pentru a =
=4 avem numerele 220, 222, 224. Daca a = 8, avem numerele 294,
296, 298.

. Notdm timpul la urcare cu a si timpul la coborare cu 35 pentru
prima zi. In a doua zi, timpii sunt 2a la urcare si b la coborare.
Avema +3b=12si2a + b=9, de unde rezultd ¢ = b = 3. Timpul
pentru a treia zi este 4a + b : 3 =13 ore.

. Suma tuturor numerelor este 48. Suma numerelor din a treia grupa
este 48 — (14 + 18) = 16. Sunt posibile urmatoarele cazuri:
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Numerele din:
grupa 1 | grupa 2 | grupa 3
3,11 5,13 7,9
5,9 7,11 3,13

. Daca n este numarul de mere din primul cos, atunci in al doilea cos
sunt n — 40, iar in al treilea cos se afla n — 20 mere. Numarul total
de mere este 3n — 60. Cum n — 40 > 10 si 3n — 60 <99, rezulti n €
e {50, 51, 52, 53}. Problema are 4 solutii date de (50, 10, 30),
(51,11, 31), (52, 12, 32), (53, 13, 33).

TestulNr. 110

. Notam numarul cu 48n. Din 48n : 16 = 3n > 10. Din 48n : 24 =
=2n < 9 rezultd n = 4. Numarul este 192.

. Notam cu a, b, ¢ numerele timbrelor cerute de cei trei elevi. Dupa
schimbul de timbre, acestiaramdncua—-2-4=a—-6,b+2 -4 =
= b — 2, respectiv ¢ + 4 + 4 = ¢ + 8 (timbre). Avem doud cazuri
(dupa cum ,,girul” este descrescator sau crescator):
lLa-6=b-2+2=c+8+4=a=c+ 18, b=c=12. Din
ct18+c+12+¢c=87=3¢c=57T=¢=19,a=37,b=31.
Mla-6+4=b-2+2=c+8=a=c+10,b=c+8=3c+
+18=87=c¢=23,a=33,b=31.

. a) Primii trei termeni ai sirului sunt numerele consecutive 2, 3, 4.
Grupam termenii sirului in grupe de cate 3. Fiecare grupa este for-
matd din 3 numere consecutive si se obtine din termenii grupei
precedente, la care se adaugd 5. Urmadtorii 3 termeni sunt 12 + 5 =
=17,13+5=18,14+5=19.

b) Daca notam termenul general al sirului cu a,, avem az,+; = a; +
+ 5n, aspy, = ay + 5n, as,3 =4 + 5n. Rezultd ca ay, =a,,,, =a, +
+7-5=37;a23=3+35=38;a24=4+35=39;a25=37+5=42;
are=43; a,7=44; a3 = 47. Suma este 253.

. a) Notdm cu » numarul de alegeri facute de copii pana cand ajung
simultan la acelasi numar. Avem 20 + 3n = 100 — 5n, de unde n =
= 10. Numarul ales este 20 + 3 - 10 = 50.

b) Notand cu a si b numarul de alegeri pentru primul copil, respec-
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tiv al doilea copil avem 20 + 3a = 100 — 5b. Rezulta 3a + 56 = 80
si deci @ = 5Sm si atunci 3m + b=16. Rezulta m € {0, 1, 2, 3, 4, 5}.
Numerele alese de cei doi copii sunt 20, 35, 50, 65, 80, 95. Suma
lor este 345.

Testul Nr. 111

. Dacia n este elementul de pe prima linie, atunci 3n — 1 este elemen-
tul de pe a doua linie, iar 4n + 3 este elementul de pe a treia linie.
Avema=3-11-1=32,b=4-11+3=47. Avem 3c—1=47 si
decic=16,d=4-16+3=67. Avem 4e + 3 =103 si deci e = 25,
f=3-25-1=74. Avem 3 - g—1=1455si g ¢ N. Nu avem solu-

tie. Avem 4i + 3 =209 si i ¢ N. Nu avem solutie.

. a) Notam varstele cu 1 <a < b < ¢ <d. Avem cazurile:

a|lb|c| d |suma
111]1(36] 39
1111218 22
1|11(3]12| 17
111(4]9 15
1/1|/6] 6 14
1121219 14
11236 12
1133 4 11

Cele doua cazuri pentru (a, b, ¢, d) sunt date de (1, 1, 6, 6) si (1, 2, 2, 9).
b) Cea mai mica suma, anume 11, se obtine cand a, b, ¢, d sunt cat
mai ,,apropiate”, inclusiv egale.

. a) Dupa un pas, numarul de nuci din primul cos scade cu 5, din al
doilea cos scade cu 2, iar in al treilea cos creste cu 7. Dupa n pasi
avem 84 — 5n =69 — 2n =24 + Tn sirezulta n = 5.

b) Din 84 — 5n > 0 si 69 — 2n > 0 rezultd n < 16. Numarul maxim
este 16 si raman 84 — 5 - 16 = 4 nuci 1n primul cos, 69 —2 - 16 =37
nuci in al doilea §i 24 + 7 - 16 = 136 nuci 1n al treilea.

. Numarul minim este 8. Betisoarele sunt AD, HE, IL, PM, AP, BO,
CN, DM. Exista un patrat mare, ADMP, 4 patrate mijlocii, ACKI,
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BDLJ, HFNP, GEMO, si 9 patrate mici.
A B C D

H__IG [F |
1JL KD

1

P O N

Testul Nr. 112

. Tabelul trebuie completat dupa aceeasi reguld. Determinarea nu-
merelor a, b, ¢, d, e, f, g, h se face astfel: 65 — 43 =22;43 — 32 =
=11;32-a=8=a=24;,24-b=6=>b=18;c=22-11;d=
=11-8=3;e=3-2=1;f=11-3=8;¢g=3-2=1;h=8-1=7.
. a) Daca un sfert din numarul nucilor din primul vas este x, iar
b este numarul nucilor din al doilea vas, avem x + b = 3x, adica
b=2x=2.a:4. Obtinem a = 2b, unde a este numarul nucilor din
primul vas. Daca b = 3n, avem 2 - (3n — n) = n + ¢, unde c este
numarul initial al nucilor din al treilea vas. Rezultd ¢ = 4n — n =
=3n = b. In vase se aflau initial @, 2a, 2a nuci. Suma este 5a si se
imparte exact la 5.

b) 5a =125 = a = 25. In vase ¢ aflau 25, 50, 50 nuci.

. Luam cazul 1 <a < b < c. Evident,avem b + c>asic + a > b.
Réamane de indeplinit conditiaa + b>c.Cum 15=a+b +c<c +
+c+c=3¢c,rezultac>5.Cum 15=(a + b) +c>c + ¢ =2c, re-
zultd ¢ <7 sideci ¢ € {5, 6, 7}. Avem tripletele (1, 7, 7), (2, 6, 7),
(3,5,7),3,6,6), 4,4,7),4,5,6),(5,5,5) (cazul a < b L ¢).
Luéand toate permutarile, avem numarul total de triplete egal cu
3+6+6+3+3+6+1=28.

. a) Daca numerele sunt 0, 1, 2, 3, putem lua orice numér n € N

Daca luam numerele 1, 2, 3, 4, atunci numarul cautat este 24. Daca
luam orice 4 numere naturale consecutive, cu primul numar cel pu-
tin egal cu 2, atunci doud numere sunt pare, dintre care unul se im-
parte exact la 2, iar celdlalt la 4, iar cel putin unul din cele 4 se
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impart exact la 3. Numarul cautat este 24.

b) Deoarece numerele 78 si 202 nu se impart exact la 24, in aceste
cazuri nu avem solutie. Pentru numéarul 1680 avem 1680=5-6-7 - 8.
Pentru numarul 8040 avem 8 - 9 - 10 - 11 =7920<8040i9 - 10 -
- 11 - 12 = 10880 > 8040 si deci nu avem solutie. Concluzie: nu
orice numar care se Tmparte exact la 24 este produsul a 4 numere
consecutive.

Testul Nr. 113

. a) Numerele se pronuntd in ordinea 1, 7, 13, 19, 2, , 14, 20, 3, 9,
15,21, 4, 10, 16, 22,5, 11, 17,23, 6, 12, 18 si apoi 1. Au fost pro-
nuntate toate numerele.

b) Avem 215 =23 - 9 + 8. La pronuntarea ,,207” avem numarul de
la pronuntarea ,,8”, adica 20.
.Avema=11ln+3n=14n,cu0<3n<11,b=14m,cu0<3m <11
sic=14p, cu 0 < 3p < 11. Presupunem ¢ < b < g si atunci avem
p<m<n.Rezultd ca 0 <p <m <n < 3. Avem cazurile:

plm|n|c|b|lalatb+c
0[1]2]0]14)28 42
01 ]3]0 1442 56
0[2[3]0|28]42 70
1]2]3]14]28]|42 84

. Notim numerele cua<b<c<d<e<n.Avema+4+8=5bH+
+4+6=c+4+4=d+4+2=e+4=n-20.0Obtinemb =a+
+2,c=a+4,d=a+6,e=a+8 n=a+32cusumabagt+52=
=6(a + 8) + 4 = 6k + 4. Deoarece numerele 91, 107, 122 nu sunt de
forma 6k + 4, in acest caz nu avem solutie. Dacd S= 148 =6 - 24 +
+ 4, rezultd a + 8 = 24 si avem numerele 16, 18, 20, 22, 48.

. Fie n=abcd . Avem 3-abcd6=8-abcd@3-(abcd-10+6)=

= 80000+ abcd < 3-(10n+6) =80000+ n <= 291 =79982 <

< n=2758.
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Testul Nr. 114

. Notdm cele 7 numere in ordinea a, b, ¢, d, e, f, g. Presupunem ca
suma oricaror doud numere vecine este mai micd decat 26. Fie
atb+c+d+e+f+g=S5=91. Adunind inegalitatile a + b <
<26;b+tc<26;ctd<26;d+te<26;e+f<206;f+ g<26;
g+ a<26rezultd cd 25 <7 - 26 = 182 < 182 (fals). Deci exista
cel putin doud numere vecine cu suma lor > 26.

. Notam cu a numarul oilor, cu 2a numarul mieilor, cu 26 numarul
gdinilor si cu 115 numarul puilor. Avem 3a + 135 =1105i4 - 3a +
+2-13h =232 < 12a + 26b = 232 < 6a + 13b = 116. Atunci
6a —3a =116 — 110 = 6 si deci a = 2, iar apoi b = 8. Sunt 2 oi,
4 miei, 16 gaini si 88 pui de gaina.

.a) 1gaind ..oeevvereerenne, 3zile i 2 oud
1 gdind ....cceeeveveenne, 3-4=12zile ............ 2-4=8oul
6 gAIN1 .veevreeieeee, 12 zile woocreeeeee 8-6=48 oua
b) 20Ul 3zile i 1 gaina
2-36=72o0ud........... 3Zile i 36 gaini
72 OUZ e 3-3=9zile ............. 36 :3 =12 gaini

. Numerele nu pot fi decat de forma abc si x_y ,unde a=1saua=2.
I. Dacd @ = 1, avem %+E = 248. Daci stergem pe 1, rezulta
be = 5 —2.bc=148 = bc =74 si numerele sunt 174 si 74. Daca
stergem pe b = E:E:E+E:248:>E+E:148, care nu
este solutie, deoarece bc+1c <99 + 19 < 148. Daci stergem pe c,
rezultd 1b=xy = 1b+1b =148 (fals).

II. Dacda=2 = Z_chrE =248 :>§+E= 48. Daca stergem pe
2= be =E:> be =E =24 . Numerele sunt 224 si 24. Daca ster-
gem pe b = 2_C=E:>x=2, c=y:>2_bc+2_c:248:>E+c =
=28 = bc = 24 sau bc = 19. Numerele sunt 224 si 24 sau 219 si
29. Daca stergem pe c, rezulta %=53%+%= 248 = be +
+b =28 = bc = 26. Numerele sunt 226 si 22. Perechile de numere
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sunt (174, 74), (224, 24), (219, 29), (226, 22).

Testul Nr. 115

. Notam numerele cu a, b, ¢, in aceasta ordine. Avem S =a + b + ¢ >
>4a=>b>3a-c=>b23a—-c+1.Avema+b+c<5c=b<
<4c-a=>b<4c—a-1.lvaimb=3a—-c+1=4c—-a—-1si
atunci 4a + 2 = 5¢. Avem ¢ = 2d si rezultd 2a + 1 =5d = 5Q2n + 1)
=a=5n+2;c=[4-5n+2)+2]:5=4n+2;6=3-(5n+2)—
—@n-2+1=11n+5,85=20n+9,n € N. Din 20n + 9 <2020 =

= n < 100. Avem deci 101 triplete (57 + 2, 11n + 5, 4n + 2), cu
0<n<100.

. Fie numerele a, b, ¢, cu a + b + ¢ = 84. Resturile sunt din multi-
mea {0, 1, 2, 3, 4, 5}. Luam tripletele (0, 1, 2), (1, 2, 3), (2, 3, 4),
(3,4, 5). Luand tripletul (0, 1, 2) avem doua cazuri.
Lat0=b+1+1=c+2+2=a=ct4,b=ct2=S5=c+
+4+c+2+c=3c+6=84 = c=26 = numerele 30, 28, 26.
IL.at0+2=b+1+1=c+2=a=>b=c= numerele 28, 28, 28.
Pentru celelalte triplete obtinem aceleasi solutii (de ce?).

. Cum ultima cifrd a lui a - b este 8, atunci ab € {18, 24, 29, 36, 42,
47, 63, 68, 74, 81, 86, 92}.

a) Avem ab-ba = P <1000 < ab e {24,42}.

b) Avem 29 - 92 = 2668; 36 - 63 = 2268; 68 - 86 = 4648, deci ab €
€ {29, 36, 63, 68, 86, 92}.

. a) Deoarece S=20+ 19 + ... + 2 + 1, putem inlocui si ,,+1” cu ,,—1”.
b) Dacéd in suma inlocuim ,,+a” cu ,—a”, noua suma este S — 2a.
Valorile sunt numerele pare 218, 216, 214, ..., 4, 2.

¢) (210 — 138) : 2 = 36. Pentru numarul maxim avem 1 + 2 + 3 +
+4+ 5+ 7+ 8 =236 si deci sunt 8 nlocuiri. Cum 36 > 20, pentru
numarul minim facem doua inlocuiri, anume 20 si 16 cu ,,—20” si
—16”.
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